
 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 1 

PAT 1 (มี.ค. 59) 

4. ให้  𝑎 = (sin2 𝜋

8
) (sin2 3𝜋

8
)  และ  𝑏 = (sin2 3𝜋

8
) − (sin2 𝜋

8
)    ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 

 1. 𝑏2 − 4𝑎  =  0 2. 4𝑏2 − 8𝑎  =  3 3. 16𝑎2 − 8𝑏2  =  1 

 4. 4𝑎2 + 𝑏2  =  1 5. 4𝑎2 + 4𝑏2  =  1 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. ก ำหนดให้ 𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสำมเหลีย่มทีม่ีมมุ 𝐶 เป็นมมุแหลม  ถ้ำ 𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นควำมยำวด้ำนตรงข้ำมมมุ 𝐴 มมุ 𝐵 

และมมุ 𝐶 ตำมล ำดบั  โดยที่  𝑎4 + 𝑏4 + 𝑐4  =  2(𝑎2 + 𝑏2)𝑐2  แล้วมมุ 𝐶 สอดคล้องกบัสมกำรในข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. sin 2𝐶  =  cos 𝐶 2. 2 tan 𝐶  =  cosec2 𝐶 

 3. sec 𝐶 + 2 cos 𝐶  =  4 4. 4 cosec2 𝐶 − cos2 𝐶  =  1 

 5. tan2 𝐶 + 2 cos(2𝐶)  =  2 
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2    ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

9.  คำ่ของ  4 sin 40° − tan 40°  ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. cos 405° 2. sin 420° 3. sec(−60°) 

 4. tan(−120°) 5. cot(−135°) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

38. ก ำหนด  0 < 𝜃 < 90°  และ 

 ให้    𝐴 = arcsin (
sin 𝜃

√1+sin2 𝜃
)   ,     𝐵 = arctan(1 − sin 𝜃)    และ    𝐶 = arctan √sin 𝜃 − sin2 𝜃 

 ถ้ำ  𝐴 + 𝐵 = 2𝐶  แล้วคำ่ของ  3 sin4 𝜃 + cos4 𝜃  เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 3 

PAT 1 (ต.ค. 58) 

4. (3 − 4 sin2 9°)(3 − 4 sin2 27°)(3 − 4 sin2 81°)(3 − 4 sin2 243°)  มีคำ่เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 0 2. 1 3. 2 

 4. tan 9° 5. cot 9° 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. ถ้ำ  2 cot
𝜃

2
  =  (1 + cot 𝜃)2  และ  0 < 𝜃 < 

𝜋

2
  แล้วคำ่ของ  (1+sin 𝜃) sec2 𝜃

cos 2𝜃
  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 0.125 2. 0.25 3. 1 

 4. 2 5. 4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. คำ่ของ  sec2(arctan 2) + cosec2(arccot 3) + cosec (2 arccot 2 + arccos
3

5
)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 335

24
 2. 351

24
 3. 375

24
 

 4. 385

24
 5. 399

24
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



4    ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

7. ก ำหนดให้  𝐴 = arcsin (cos
𝜋

3
)  และ  0 < 𝐵 < 

𝜋

2
 

 sin2 𝐵 + sin2(𝐴 + 𝐵) + sin2(5𝐴 + 𝐵)  ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 0 2. 1 3. 3

2
− sin 2𝐵 

 4. 3

2
− cos 2𝐵 5. 3

2
− 2 cos 2𝐵 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 58) 

6. ก ำหนด  0 ≤ 𝜃 ≤ 90°  และ  𝑓(𝑥) = 12𝑥 − 9𝑥2  เมื่อ  0 < 𝑥 < 1 

 ถ้ำ sin 𝜃 = 𝑎  เมื่อ 𝑎 เป็นจ ำนวนจริงที่ 𝑓(𝑎) มีคำ่มำกที่สดุ แล้ว 

 คำ่ของ  (cot2 𝜃)(sec 𝜃−1)

1+sin 𝜃
 + 

(sec2 𝜃)(sin 𝜃−1)

1+sec 𝜃
  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 1 + √5 2. √5 3. 1 − √5 4. 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. ก ำหนด 𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสำมเหลีย่ม โดยที่ จดุยอด 𝐴 จดุยอด 𝐵 และจดุยอด 𝐶 อยูบ่นเส้นรอบวงของวงกลมวงหนึง่ มี
รัศมีเทำ่กบั 𝑅 หนว่ย  ถ้ำควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมมุ 𝐴 และมมุ 𝐵 เทำ่กบั 𝑎 และ 𝑏 หนว่ยตำมล ำดบั 

มมุ 𝐴𝐵̂𝐶 เทำ่กบั 18°  และมมุ 𝐴𝐶̂𝐵 เทำ่กบั 36°  แล้วคำ่ของ  𝑎 − 𝑏 เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 𝑅 2. 1

2
𝑅 3. 1

4
𝑅 4. 1

16
𝑅 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 5 

8. คำ่ของ  arctan (
2 cos 10°−cos 50°

sin 70°−cos 80°
)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 15° 2. 30° 3. 45° 4. 60° 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14. ถ้ำ 𝛼 และ 𝜃 เป็นจ ำนวนจริงโดยที่  0 < 𝜃 < 𝛼 < 90°  และสอดคล้องกบัสมกำร  tan(𝛼 + 𝜃) = 5 tan(𝛼 − 𝜃) 

 แล้ว  (sin 2𝜃)(cosec 2𝛼)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 5

6
 2. 5

4
 3. 3

2
 4. 2

3
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

32. ถ้ำ  sin2 0°+sin2 10°+sin2 20°+ … +sin2 170°+sin2 180°

cos2 0°+cos2 10°+cos2 20°+ …+cos2 170°+cos2 180°
 = 

𝑎

𝑏
  เมื่อ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ ำนวนเต็มบวก 

 โดยที่ ห.ร.ม. ของ 𝑎 และ 𝑏 เทำ่กบั 1  แล้วคำ่ของ  𝑎2 + 𝑏2 เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



6    ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

PAT 1 (พ.ย. 57) 

3. ก ำหนดให้ 𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสำมเหลีย่มโดยมีควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมมุ 𝐴  มมุ 𝐵  และมมุ 𝐶 เทำ่กบั 𝑎 หนว่ย 
𝑏 หนว่ย และ 𝑐 หนว่ย ตำมล ำดบั  สมมตุิวำ่มมุ 𝐴 มีขนำดเป็นสำมเทำ่ของมมุ 𝐵  และ  𝑎 = 2𝑏 

 พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้
 (ก) 𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสำมเหลีย่มมมุฉำก 

 (ข) ถ้ำ  𝑎 = 𝑘𝑐  แล้ว  𝑘 สอดคล้องกบั  3𝑥3 − 9𝑥2 − 𝑥 + 3 = 0 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. sin 25° sin 85° sin 35°

sin 75°
  ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. tan 15° 2. sin 15° sin 75° 

 3. cos 20° cos 40° cos 80° 4. sec 420° 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

29. ถ้ำ  sin4 𝑥

5
+

cos4 𝑥

7
 = 

1

12
  ส ำหรับบำง 𝑥 > 0  แล้วคำ่ของ  sin2(2𝑥)

5
+

cos2(2𝑥)

7
  ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 1

144
 2. 25

126
 3. 2

9
 4. 1

6
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 7 

32. ให้  𝐴 = cos 15° + cos 87° + cos 159° + cos 231° + cos 303° 

 และ  𝐵 = sin (arctan(
15

8
) + arccos(

4

5
)) 

 ถ้ำ  𝐴 + 𝐵 = 
𝑎

𝑏
   เมื่อ ห.ร.ม. ของ 𝑎 และ 𝑏 เทำ่กบั 1 แล้วคำ่ของ 𝑎 + 𝑏 เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

40. ก ำหนดให้  8 cos(2𝜃) + 8 sec(2𝜃) = 65  เมื่อ  0 < 𝜃 < 90°  คำ่ของ  160 sin(
𝜃

2
) sin(

5𝜃

2
)  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (เม.ย. 57) 

11. ก ำหนดให้ ABC เป็นรูปสำมเหลีย่ม โดยที่มีควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมมุ A  มมุ B  มมุ C เทำ่กบั 𝑎 หนว่ย  𝑏 หนว่ย 
และ 𝑐 หนว่ย ตำมล ำดบั และมมุ A มีขนำดเป็นสองเทำ่ของมมุ B  ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 

 1. 𝑐2 = 𝑎2 + 𝑎𝑏 2. 𝑐2 = 𝑏2 + 𝑎𝑏 3. 𝑎2 = 𝑏2 + 𝑏𝑐 4. 𝑎2 = 𝑐2 + 𝑏𝑐 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



8    ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

12. ก ำหนดให้  0 < 𝜃 < 15°   คำ่ของ  𝑦 = arctan (
3 cos 𝜃

1−3 sin 𝜃
) − arccot (

cos 𝜃

3−sin 𝜃
)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. arctan(cot 𝜃) 2. arctan(tan 𝜃) 3. arctan(sin 𝜃) 4. arctan(cos 𝜃) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้

 (ก) ถ้ำ 𝐴 และ 𝐵 เป็นจ ำนวนจริง สอดคล้องกบัสมกำร  sin2 𝐵 = sin 𝐴 cos 𝐴 

  แล้ว  cos 2𝐵 = 2 cos2(45° + 𝐴) 

 (ข) ถ้ำ  0  ≤  𝐴, 𝐵  ≤  
𝜋

2
  สอดคล้องกบั  sin 𝐴 = √2 sin 𝐵  และ  √3 sec 𝐵 = √2 sec 𝐴 

  แล้ว  sin 10𝐴 + cos 10𝐵 = 0.5 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

32. ก ำหนดให้ ABC เป็นรูปสำมเหลีย่มที่มีมมุ B และมมุ C เป็นมมุแหลม  โดยที่  25 cos B − 13 cos C = 15 , 
 65(cos B + cos C) = 77  และด้ำนตรงข้ำมมมุ C ยำว 20 หนว่ย  ควำมยำวของเส้นรอบรูปสำมเหลีย่ม ABC 

 เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 9 

33. ถ้ำ  cos 5𝜃 = 𝑎 cos5 𝜃 + 𝑏 cos3 𝜃 + 𝑐 cos 𝜃  เมื่อ 𝜃 เป็นจ ำนวนจริงใดๆ 

 แล้วคำ่ของ  𝑎2 + 𝑏2 + 𝑐2  เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 57) 

11. ก ำหนดให้ 𝜃 เป็นจ ำนวนจริงใดๆ  พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้
 (ก) 16 sin3 𝜃 cos2 𝜃  =  2 sin 𝜃 + sin 3𝜃 − sin 5𝜃 

 (ข) sin 3𝜃  =  (sin 2𝜃 + sin 𝜃)(2 cos 𝜃 − 1) 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. cot (arccos √
2

3
− arccos

1+√6

2√3
)  มีคำ่เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. √
2

3
 2. √

1

3
 3. 1+√6

2√3
 4. √3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



10    ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

23. ถ้ำ 𝑥 และ 𝑦 เป็นจ ำนวนจริงที่สอดคล้องกบัสมกำร  3 sin(𝑥 − 𝑦) = 2 sin(𝑥 + 𝑦) 

 แล้ว  (tan3 𝑥)(cot3 𝑦)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 8 2. 27 3. 64 4. 125 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

33. ก ำหนดให้  ABC  เป็นรูปสำมเหลีย่มใดๆ โดยที่มีควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมมุ A  มมุ B  และมมุ C  เทำ่กบั 𝑎 
หนว่ย  𝑏 หนว่ย  และ 𝑐 หนว่ย ตำมล ำดบั    ถ้ำมมุ A มีขนำดมำกกวำ่ 90°  มมุ B มีขนำด 45° 

และ  √2𝑐 = (√3 − 1)𝑎    แล้ว  cos2(A − B − C) + cos2 B + cos2 C  เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

35. ให้  𝐴  แทนเซตค ำตอบของจ ำนวนจริง  𝑥 ∈ [0, 2𝜋)  ทัง้หมดที่สอดคล้องกบัสมกำร 
 2(1+3 sin 𝑥) − 5 ∙ 22 sin 𝑥 + 2(2+sin 𝑥)  =  1  
 จ ำนวนสมำชิกของเซต  𝐴  เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 11 

36. ก ำหนดให้  sin 𝜃 − sin 2𝜃 + sin 3𝜃 = 0  โดยที่  0 < 𝜃 < 
𝜋

2
 

 ถ้ำ  𝑎 = 
tan 𝜃−tan 2𝜃

cos 𝜃−cos 2𝜃
  และ  𝑏 = 

sin 3𝜃+sin 4𝜃+sin 5𝜃

cos 3𝜃+cos 4𝜃+cos 5𝜃
    แล้วคำ่ของ  𝑎4 + 𝑏4  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 56) 

9. พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้

 (ก) cos 10°−sin 10°

cos 10°+sin 10°
  =  sec 20° − tan 20° 

 (ข) √3 cot 20°  =  1 + 4 cos 20° 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. ถ้ำ 𝑥 เป็นจ ำนวนจริงที่มำกสดุ โดยที่  0 < 𝑥 < 1  และสอดคล้องกบั 

 arctan(1 − 𝑥) + arccot (
1

2𝑥
) = 2 arcsec √1 + 2𝑥(1 − 𝑥)  แล้ว คำ่ของ  cos 𝜋𝑥  ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. −1 2. 0 3. 1

2
 4. √3

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



12    ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

16. ก ำหนดให้  ABC เป็นรูปสำมเหลีย่มใดๆ ถ้ำด้ำนตรงข้ำมมมุ A ยำว 14 หนว่ย ควำมยำวของเส้นรอบรูปสำมเหลีย่ม
เทำ่กบั 30 หนว่ยและ 3 sin 𝐵 = 5 sin 𝐶  แล้ว  sin 2𝐴  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. −
1

2
 2. −

√3

2
 3. 1

2
 4. √3

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

28. ก ำหนดให้  𝑥 เป็นจ ำนวนจริง โดยที่ sin 𝑥 + cos 𝑥  =  
4

3
 

 ถ้ำ  (1 + tan2 𝑥) cot 𝑥  =  
𝑎

𝑏
  เมื่อ  𝑎 และ 𝑏  เป็นจ ำนวนเต็ม โดยที่ ห.ร.ม. ของ 𝑎 และ 𝑏 เทำ่กบั 1 

 แล้ว  𝑎2 + 𝑏2  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

32. ก ำหนดให้  0 < 𝜃 < 
𝜋

2
  โดยที่  𝜃 = arctan (

√𝑥+1

1−√𝑥
) − arctan(√𝑥)  เมื่อ  0 < 𝑥 < 1 

 คำ่ของ  tan 𝜃 + cot 𝜃  เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 13 

PAT 1 (ต.ค. 55) 

8. พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้
 (ก) cos

𝜋

5
+ cos

3𝜋

5
+ cos 𝜋  =  

1

2
 

 (ข) tan
7𝜋

16
− tan

3𝜋

8
  =  cosec

𝜋

8
 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. cos 75°  =  (2 − √3) cos 15° 

 2. cos 10° + sin 40°  =  cos 20° 

 3. ถ้ำ  𝐴  เป็นจ ำนวนจริงใดๆแล้ว  tan 3𝐴

cot 𝐴
  =  

cos 2𝐴+cos 4𝐴

cos 2𝐴−cos 4𝐴
 

 4. ถ้ำ  𝐴 และ 𝐵  เป็นจ ำนวนจริงใดๆแล้ว  sin 2𝐴 + cos 2𝐵  =  2 sin(𝐴 − 𝐵) cos(𝐴 + 𝐵) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. ถ้ำ  arcsec 𝑥  =  arcsin
1

√17
− 2 arccos

2

√5
    แล้ว  cot (

𝜋

2
+ arcsec 𝑥)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. −
13

9
 2. 13

9
 3. −

13

16
 4. 13

16
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16. ก ำหนดให้  ABC  เป็นรูปสำมเหลีย่มใดๆ  ถ้ำ  𝑎, 𝑏 และ 𝑐  เป็นควำมยำวด้ำนของด้ำนตรงข้ำมมมุ A  มมุ B  และ 

มมุ C  ตำมล ำดบั โดยที่  1

𝑎+𝑐
+

1

𝑏+𝑐
 = 

3

𝑎+𝑏+𝑐
  แล้ว  sin C  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. √2

2
 2. 1

2
 3. √3

2
 4. 1 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

28. คำ่ของ  sec2 (2 arctan
1

3
+ arctan

1

7
)  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

29. ให้  𝜃  เป็นจ ำนวนจริงใดๆ  ถ้ำ  𝑎 และ 𝑏  เป็นคำ่มำกสดุของ  cos4 𝜃 − sin4 𝜃  และ  3 sin 𝜃 + 4 cos 𝜃  

ตำมล ำดบั    แล้ว  𝑎 + 𝑏  เทำ่กบัเทำ่ใด 
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PAT 1 (มี.ค. 55) 

5. ก ำหนดให้  0° < 𝜃 < 45°  และให้ 𝐴 = (sin 𝜃)tan 𝜃  𝐵 = (sin 𝜃)cot 𝜃 

  𝐶 = (cot 𝜃)sin 𝜃  𝐷 = (cot 𝜃)cos 𝜃  
 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. 𝐴 < 𝐵 < 𝐶 < 𝐷 2. 𝐵 < 𝐴 < 𝐶 < 𝐷 

 3. 𝐴 < 𝐶 < 𝐷 < 𝐵 4. 𝐶 < 𝐷 < 𝐵 < 𝐴 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. ให้ ABC เป็นรูปสำมเหลีย่ม โดยมี 𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมมุ A มมุ B และ มมุ C ตำมล ำดบั 

 ถ้ำมมุ C เทำ่กบั 60°    𝑏 = 5   และ   𝑎 − 𝑐 = 2 

 แล้วควำมยำวของเส้นรอบรูปสำมเหลีย่ม ABC เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 25 2. 29 3. 37 4. 45 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

28. จงหำคำ่ของ  2 sin2 60° (tan 5° + tan 85°) − 12 sin 70° 
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29. ให้ 𝐴 เป็นเซตค ำตอบของสมกำร  arccos(𝑥)  =  arccos(𝑥√3) + arccos(√1 − 𝑥2) 

 และให้ 𝐵 เป็นเซตค ำตอบของสมกำร  arccos(𝑥)  =  arcsin(𝑥) + arcsin(1 − 𝑥) 

 จ ำนวนสมำชิกของเซต  𝑃(𝐴 − 𝐵)  เทำ่กบัเทำ่ใด    เมื่อ 𝑃(𝑆) แทนเพำเวอร์เซตของเซต 𝑆 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ธ.ค. 54) 

7. ให้ R แทนเซตของจ ำนวนจริง และให้  𝑓 : R → R  เป็นฟังก์ชนัท่ีมีสมบตัิสอดคล้องกบั  𝑓(𝑥) = {
0 , 𝑥 = −1

𝑥−1

𝑥+1
, 𝑥 ≠ −1

 

 ถ้ำ  𝐴 = { 𝑥 ∈ R | (𝑓 ∘ 𝑓)(𝑥) = cot 75° }  แล้วข้อใดไมเ่ป็นเซตวำ่ง 
 1. 𝐴 ∩ (−3, −2) 2. 𝐴 ∩ (−4, −3) 3. 𝐴 ∩ (2, 3) 4. 𝐴 ∩ (3, 4) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. ก ำหนดให้  180° < 𝜃 < 270° 

 ถ้ำ  3(2)sin 𝜃 (
4

9
)

cos2 𝜃
 = 2(3)sin 𝜃  แล้วจงหำคำ่ของ  3 tan2 𝜃 − 2 sin 3𝜃 

 1. 1 2. 3 3. 7 4. 9 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 17 

16. ก ำหนดให้  𝑐  =  arcsin 
3

5
 + arccot 

5

3
 − arctan 

8

19
 

 ถ้ำ 𝐴 เป็นเซตค ำตอบของสมกำร  arccot 
1

2𝑥
 + arccot 

1

3𝑥
  =  𝑐  จงหำผลคณูของสมำชิกใน 𝐴 

 1. −
1

4
 2. 1

4
 3. −

1

6
 4. 1

6
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

31. จงหำคำ่ของ  tan 20°+4 sin 20°

sin 20° sin 40° sin 80°
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

41. ก ำหนดให้ 𝑎, 𝑏 ∈ 𝑅+ และ  tan 𝜃 = 
𝑎

𝑏
 

 ถ้ำ  (cos 𝜃

𝑎
)

4
+ (

sin 𝜃

𝑏
)

4
 = 

sin 2𝜃

𝑎𝑏(𝑎2+𝑏2)
    แล้ว จงหำคำ่ของ  (3𝑎

𝑏
)

3
 + (

𝑏

2𝑎
)

2
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43. ก ำหนดให้รูปสำมเหลีย่ม ABC มีด้ำนตรงข้ำมมมุ A, B, C ยำว 𝑎, 𝑏, 𝑐 ตำมล ำดบั 

 และ  (sin A − sin B + sin C)(sin A + sin B + sin C)  =  3 sin A sin C 

 จงหำคำ่ของ  √3 cosec2 B + 3 sec2 B 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

46. ส ำหรับ  0 ≤ 𝑥 ≤ 2𝜋  ก ำหนดให้  𝐴  =  { 𝑥 | log2(−3 cos 𝑥) = 1 + 2 log2 sin 𝑥 } 

 และ  𝐵  =  { sec 3𝑥 − cos 2𝑥 | 𝑥 ∈ 𝐴 }      จงหำคำ่ของผลบวกของสมำชิกทัง้หมดทีอ่ยูใ่น 𝐵 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 54) 

2. ก ำหนดเอกภพสมัพทัธ์ คือ ชว่งเปิด  (𝜋

4
,

𝜋

2
)    พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้

 ก. คำ่ควำมจริงของ  ∀𝑥[(cos 𝑥)sin 𝑥 < (sin 𝑥)cos 𝑥]  เป็นจริง 
 ข. คำ่ควำมจริงของ  ∃𝑥[(cos 𝑥)cos 𝑥 < (sin 𝑥)cos 𝑥]  เป็นเท็จ 
 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
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6. ให้ ABC เป็นรูปสำมเหลีย่ม โดยที่  sin 𝐴 =
3

5
  และ  cos 𝐵 =

5

13
    คำ่ของ  cos 𝐶  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 16

65
 2. −

16

65
 3. 48

65
 4. −

33

65
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. คำ่ของ  cot(arccot 7 + arccot 13 + arccot 21 + arccot 31)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 11

4
 2. 13

4
 3. 9

2
 4. 25

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

30. คำ่ของ  log2(1 + tan 1°) + log2(1 + tan 2°) + ⋯ + log2(1 + tan 44°)  เทำ่กบัเทำ่ใด 
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32. ก ำหนดให้  𝐴𝐵𝐶  เป็นรูปสำมเหลีย่มใดๆ มีควำมยำวตรงข้ำมมมุ 𝐴 , 𝐵 และ 𝐶  เป็น 𝑎 , 𝑏 และ 𝑐 หนว่ยตำมล ำดบั 

 ถ้ำ  𝑎2 + 𝑏2 = 31𝑐2  แล้วคำ่ของ  3 tan 𝐶 (cot 𝐴 + cot 𝐵)  เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

33. ให้ 𝐴 เป็นเซตค ำตอบของ  cos 𝑥 = cos (
𝑥

4
)  จ ำนวนสมำชิกในเซต  𝐴 ∩ (0, 24𝜋)  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

37. ก ำหนดให้  𝐴 = [cosec 10° √3
sec 10° 1

] ,  𝐵 = [cos2 70° sin 40°
0 cos2 50°

]  และ  𝐶 = [cos2 20° 0
sin 80° cos2 10°

] 

 คำ่ของ  det[𝐴(𝐵 + 𝐶)]  เทำ่กบัเทำ่ใด 
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PAT 1 (ต.ค. 53) 

7. ให้  ABC  เป็นรูปสำมเหลีย่ม ดงัรูป 
 
 
 
 
 
 
 

 ถ้ำมมุ  AB̂C = 30°    BÂC = 135°  และ AD และ AE แบง่มมุ BÂC  ออกเป็น 3 สว่นเทำ่ๆกนั 

 แล้ว  EC

BC
  มีคำ่เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 1

√3
 2. √3 3. 1

√2
 4. √2 

 
 
 
 
 
 
 
 

28. ให้ 𝑅 แทนเซตของจ ำนวนจริง และ ถ้ำ 

 𝐵 = {𝑥 ∈ 𝑅 | log2(−𝑥2 + 7𝑥 − 10) + 3√cos(𝜋√𝑥2 + 7) − 1 = 1}  

 แล้ว ผลบวกของสมำชิกในเซต 𝐵 เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

31. คำ่ของ  
tan[arccot 

1

5
 − arccot 

1

3
 + arctan 

7

9
]

sin[arcsin 
5

13
+arcsin 

12

13
]

  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

A 

B D E C 
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32. ก ำหนดให้  (sin 1°)(sin 3°)(sin 5°)...(sin 89°) = 
1

2𝑛    คำ่ของ 4𝑛 เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

33. ก ำหนดให้ 𝑎 เป็นจ ำนวนจริง และสอดคล้องกบัสมกำร  5(sin 𝑎 + cos 𝑎) + 2 sin 𝑎 cos 𝑎 = 0.04 

 คำ่ของ  125(sin3 𝑎 + cos3 𝑎) + 75 sin 𝑎 cos 𝑎  เทำ่กบัเทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ก.ค. 53) 

6. ก ำหนดให้ 𝑥 เป็นจ ำนวนจริง  ถ้ำ  arcsin 𝑥 =
𝜋

4
  แล้วคำ่ของ  sin (

𝜋

15
+ arccos(𝑥2))  อยูใ่นชว่งใด 

 1. (0,
1

2
) 2. (

1

2
,

1

√2
) 3. (

1

√2
,

√3

2
) 4. (

√3

2
, 1) 
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7. ในรูปสำมเหลีย่ม ABC ใดๆ  ถ้ำ 𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นควำมยำวของด้ำนตรงข้ำมมมุ A  มมุ B  และ มมุ C ตำมล ำดบั 

 แล้ว  1
𝑎

cos A +
1

𝑏
cos B +

1

𝑐
cos C  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 𝑎2+𝑏2+𝑐2

2𝑎𝑏𝑐
 2. (𝑎+𝑏+𝑐)2

𝑎𝑏𝑐
 3. (𝑎+𝑏+𝑐)2

2𝑎𝑏𝑐
 4. 𝑎2+𝑏2+𝑐2

𝑎𝑏𝑐
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
13. ถ้ำ sin 15° และ cos 15° เป็นค ำตอบของสมกำร  𝑥2 + 𝑎𝑥 + 𝑏 = 0  แล้ว คำ่ของ 𝑎4 − 𝑏 เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. −1 2. 1 3. 2 4. 1 + 3√2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

29. คำ่ของ  
 

 



 

 








44

1

44

1
44

1

44

1

cos

sin

sin

cos

n

n

n

n

n

n

n

n

  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



24    ฟังก์ชนัตรีโกณมิติ 

PAT 1 (มี.ค. 53) 

7. ก ำหนดให้ 𝑥 เป็นจ ำนวนจริง  ถ้ำ  sin 𝑥 + cos 𝑥 = 𝑎  และ  sin 𝑥 − cos 𝑥 = 𝑏 

 แล้วคำ่ของ  sin 4𝑥  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 1

2
(𝑎3𝑏 − 𝑎𝑏3) 2. 1

2
(𝑎𝑏3 − 𝑎3𝑏) 3. 𝑎𝑏3 − 𝑎3𝑏 4. 𝑎3𝑏 − 𝑎𝑏3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. ก ำหนดให้  𝑓 (
𝑥

𝑥−1
) =

1

𝑥
  เมื่อ  𝑥 ≠ 0  และ  𝑥 ≠ 1    ถ้ำ  0 < 𝜃 <

𝜋

2
  แล้ว  𝑓(sec2 𝜃)  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. sin2 𝜃 2. cos2 𝜃 3. tan2 𝜃 4. cot2 𝜃 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

29. ให้ 𝛼 และ 𝛽 เป็นมมุแหลมของรูปสำมเหลีย่มมมุฉำก โดยที่ tan 𝛼 =
𝑎

𝑏
 

 ถ้ำ cos (arcsin (
𝑎

√𝑎2+𝑏2
)) + sin (arccos (

𝑎

√𝑎2+𝑏2
)) = 1    แล้ว sin 𝛽 มีคำ่เทำ่กบัเทำ่ใด 
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30. คำ่ของ  cos 36°−cos 72°

sin 36° tan 18°+cos 36°
  เทำ่กบัเทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ต.ค. 52) 

ตอนที่ 1 

7. ก ำหนดให้  ABC  เป็นรูปสำมเหลีย่มที่มีด้ำน AB ยำว √2 หนว่ย 

 ถ้ำ BC3 + AC3 = 2BC + 2AC  แล้ว  cot C  มีคำ่เทำ่กบัเทำ่ใด 
 1. 1

√3
 2. 1

2
 3. 1 4. √3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอนที่ 2 

5. ถ้ำ  1 − cot 20° =
𝑥

1−cot 25°
  แล้ว  𝑥  มีคำ่เทำ่ใด 
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6. ถ้ำ  (sin 𝜃 + cos 𝜃)2 =
3

2
  เมื่อ  0 ≤ 𝜃 ≤

𝜋

4
  แล้ว  arccos(tan 3𝜃)  มีคำ่เทำ่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ก.ค. 52) 

11. คำ่ของ (sin 30°

sin 10°
−

cos 30°

cos 10°
) เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. −1 2. 1 3. 2 4. −2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
12. ก ำหนดให้ ABC เป็นรูปสำมเหลีย่มและ D เป็นจดุกึ่งกลำงด้ำน BC 

 ถ้ำ AB = 4 หนว่ย,  AC = 3 หนว่ย และ AD = 
5

2
 หนว่ย แล้วด้ำน BC ยำวเทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 3 2. 4 3. 5 4. 6 
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13. ถ้ำ arcsin(5𝑥) + arcsin(𝑥) =
𝜋

2
  แล้วคำ่ของ tan(arcsin 𝑥) เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 1

5
 2. 1

3
 3. 1

√3
 4. 1

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 52) 

11. ถ้ำ cos 𝜃 − sin 𝜃 =
√5

3
 แล้วคำ่ของ sin 2𝜃 เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 4

13
 2. 9

13
 3. 4

9
 4. 13

9
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
12. ก ำหนดให้ ABC เป็นรูปสำมเหลีย่มที่มีมมุ A เทำ่กบั 60°,    BC = √6  และ  AC = 1 

 คำ่ของ cos(2B) เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 1

4
 2. 1

2
 3. √3

2
 4. 3

4
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13. ให้ −1 ≤ 𝑥 ≤ 1 เป็นจ ำนวนจริงซึง่ arccos 𝑥 − arcsin 𝑥 =
𝜋

2552
 

 แล้ว คำ่ของ sin (
𝜋

2552
) เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 2𝑥 2. 1 − 2𝑥2 3. 2𝑥2 − 1 4. −2𝑥 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
A-NET 52 

ตอนที่ 1 
12. ก ำหนดให้  0° < 𝛼 < 30°    ถ้ำ  sin2(7𝛼) − sin2(5𝛼)  =  sin(2𝛼) sin(6𝛼)  แล้ว 𝛼 เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 10° 2. 15° 3. 20° 4. 25° 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. ก ำหนดให้  𝐴𝐵𝐶 เป็นรูปสำมเหลีย่มซึง่มี    2 sin 𝐴 + 3 cos 𝐵  =  4    และ    3 sin 𝐵 + 2 cos 𝐴  =  1 

 คำ่ของ  sin 𝐶  เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 1

6
 2. 1

3
 3. 1

2
 4. 1 
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A-NET 51 

ตอนที่ 1 
16. ให้ A, B และ C เป็นจดุยอดของรูปสำมเหลีย่ม ABC และ Â < B̂ < Ĉ 

 โดยที่ tan A  tan B  tan C = 3 + 2√3 และ tan B + tan C = 2 + 2√3 พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้

 ก. tan C = 2 + √3 

 ข. Ĉ =
5𝜋

12
 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กู 

 1. ก. ถกู และ ข. ถกู 2. ก. ถกู และ ข. ผิด 

 3. ก. ผิด และ ข. ถกู 4. ก. ผิด และ ข. ผิด 
 
 
 
 
 
 

 
ตอนที่ 2 

6. ให้ 𝜃 เป็นจ ำนวนจริง ซึง่สอดคล้องกบัสมกำร 1

tan2 𝜃
+

1

cot2 𝜃
+

1

sin2 𝜃
+

1

cos2 𝜃
= 7 แล้ว 

 tan2 2𝜃 มีคำ่เทำ่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
A-NET 50 

ตอนที่ 1 
12. พิจำรณำข้อควำมตอ่ไปนี ้

 ก. tan 14° + tan 76° = 2 cosec 28° 

 ข. ถ้ำ 𝑥 > 0 และ sin(2 arctan 𝑥) =
4

5
 แล้ว 𝑥 ∈ (

1

3
, 3) 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กู 

 1. ก. ถกู และ ข. ถกู 2. ก. ถกู และ ข. ผิด 

 3. ก. ผิด และ ข. ถกู 4. ก. ผิด และ ข. ผิด 
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13. ก ำหนดให้ ABC เป็นรูปสำมเหลีย่มซึง่มีด้ำนตรงข้ำมมมุ A, B, C ยำว 2𝑎,  3𝑎,  4𝑎 ตำมล ำดบั ถ้ำ sin A = 𝑘 แล้ว 

 cot B + cot C มีคำ่เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 1

6𝑘
 2. 𝑘

6
 3. 1

3𝑘
 4. 𝑘

3
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
A-NET 49 

ตอนที่ 1 

7. sin(arctan 2 + arctan 3) เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. −

1

2
 2. −

1

√2
 3. 1

√2
 4. 1

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. ถ้ำ sec 𝜃 + cosec 𝜃 = 1 แล้ว sin 2𝜃 มีคำ่เทำ่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 2(1 − √2) 2. 2(√2 − 1) 3. 1 − √3 4. √3 − 1 
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เฉลย 

PAT 1 (มี.ค. 59) 4.  1 5.  2 9.  4 38. 0.75 
PAT 1 (ต.ค. 58) 4. 2 5. 5 6. 4 7. 4 
PAT 1 (มี.ค. 58) 6. 4 7. 1 8. 4 14. 4 
 32. 181 
PAT 1 (พ.ย. 57) 3. 2 6. 2 29. 2 32. 169 
 40. 55 
PAT 1 (เม.ย. 57) 11. 3 12. 2 13. 2 32. 54 
 33. 681 
PAT 1 (มี.ค. 57) 11. 1 12. 4 23. 4 33. 2 
 35. 3 36. 153 
PAT 1 (มี.ค. 56) 9. 1 10. 3 16. 2 28. 373 
 32. 2 
PAT 1 (ต.ค. 55) 8. 3 9. 1 10. 4 16. 3 
 28. 2 29. 6 
PAT 1 (มี.ค. 55) 5. 2 6. 4 28. 6 29. 1 
PAT 1 (ธ.ค. 54) 7. 2 8. 2 16. 4 31. 8 
 41. 27.25 43. 4 46. 1.5 
PAT 1 (มี.ค. 54) 2. 2 6. 1 7. 2 30. 22 
 32. 0.2 33. 20 37. 3 
PAT 1 (ต.ค. 53) 7. 1 28. 3 31. 1 32. 178 
 33. 1 
PAT 1 (ก.ค. 53) 6. 4 7. 1 13. 3 29. 2 
PAT 1 (มี.ค. 53) 7. 3 13. 1 29. 0.5 30. 0.5 
PAT 1 (ต.ค. 52) 1/7. 1 2/5. 2 2/6. 0 
PAT 1 (ก.ค. 52) 11. 3 12. 3 13. 1 
PAT 1 (มี.ค. 52) 11. 3 12. 4 13. 2 
A-NET 52 1/12. 1 1/13. 2 
A-NET 51 1/16. 1 2/6. 8 
A-NET 50 1/12. 1 1/13. 3 
A-NET 49 1/7. 3 1/8. 1 
 


