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PAT 1 (ต.ค. 55) 

รหสัวิชา 71 วิชา ความถนดัทางคณิตศาสตร์ (PAT 1) 
วนัเสาร์ที่ 6 ตลุาคม 2555 เวลา 13.00 - 16.00 น. 
 

ตอนที่ 1 ข้อ 1 - 25 ข้อละ 5 คะแนน 

1. ก าหนดให้     เป็นเอกภพสมัพทัธ์และให้      และ    เป็นสบัเซตของ     ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1.         =             2.         =             

 3.         =           4.         =         

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. ก าหนดให้     และ     เป็นประพจน์  ประพจน์ในข้อใดตอ่ไปนีเ้ป็นสจันิรันดร์ 
 1.             2.               

 3. [         ]        4. [        ]        
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3. พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 (ก) ถ้า      และ    เป็นประพจน์โดยที่           มีคา่ความจริงเป็นจริง 
  แล้ว    [            ]  มีคา่ความจริงเป็นจริง 
 (ข) ก าหนดเอกภพสมัพทัธ์คือ  {    R |         }  เมื่อ  R  คือเซตของจ านวนจริง 
  แล้ว    [         ]  มีคา่ความจริงเป็นจริง 
 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 

4. ก าหนดให้  I  แทนเซตของจ านวนเต็ม 

 ให้    = {     | |    |   }  และ    = {     | |      |   }    พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้
 (ก) จ านวนสมาชิกของเซต       เทา่กบั 7 

 (ข)      เป็นเซตวา่ง 
 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

5. ถ้า     เป็นเซตค าตอบของอสมการ        
    <             เมื่อ    > 2 

 แล้ว     เป็นสบัเซตของช่วงในข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. (2, 3) 2. (3.5, 5) 3. (2.5, 4) 4. (4, 7) 
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6. ก าหนดให้  R  แทนเซตของจ านวนจริง และให้  I  แทนเซตของจ านวนเตม็  ให้    และ   เป็นฟังก์ชนัจาก R ไปยงั R 

 โดยที่          =           ส าหรับทกุจ านวนจริง   

 และ             =    + 4 ส าหรับทกุจ านวนจริง      พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้
 (ก)           <   169 

 (ข) {    I |          + 5 = 0 }  เป็นเซตวา่ง 
 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. ก าหนดให้    = {           |   
     

    
}  เมื่อ  I  แทนเซตของจ านวนเต็ม 

 จ านวนสมาชิกของเซต         เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 2 2. 4 3. 5 4. 7 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้
 (ก)     

 
    

  

 
       =  

 

 
 

 (ข)    
  

  
    

  

 
  =       

 

 
 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
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9. ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1.         =  (  √ )        

 2.                =         

 3. ถ้า     เป็นจ านวนจริงใดๆแล้ว       

    
  =  

           

           
 

 4. ถ้า    และ    เป็นจ านวนจริงใดๆแล้ว  sin 2  + cos 2   =                    
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

10. ถ้า           =        
 

√  
        

 

√ 
    แล้ว     ( 

 
        )  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1.  
  

 
 2.   

 
 3.  

  

  
 4.   

  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. แกนเอกของวงรีเป็นสว่นของเส้นตรงที่เช่ือมระหวา่งจดุตดัของวงกลม        = 25  กบัวงกลม 

             =  0  และโฟกสัจดุหนึง่ของวงรีอยูบ่นเส้นตรง     √  = 0 

 สมการของวงรีตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1.            =  0 2.                =  0 

 3.              =  0 4.                =  0 
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12. ก าหนดให้     แทนเซตค าตอบของสมการ                  =  244  แล้วเซต     เป็นสบัเซตของช่วงใดตอ่ไปนี ้
 1. ( 1, 4) 2. ( 2, 0.5) 3. (0, 5) 4. ( 3, 0) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. ก าหนดให้     เป็นเมทริกซ์ ท่ีมมีิติ  3×3  และ  det( ) ≠ 0  พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้
 (ก)            =              

 (ข) ถ้า     = 2   แล้ว  det( ) = 2 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14. ก าหนดให้    =        เป็นฟังก์ชนัจดุประสงค์  โดยมีอสมการข้อจ ากดัดงันี ้         

           
    0       
 พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 (ก)   มีคา่มากสดุ เทา่กบั 70 

 (ข) ถ้าจดุ  ( ,  )  ที่ท าให้     มีคา่ต า่สดุ  แล้ว จดุ  ( ,  )  สอดคล้องกบัสมการ       =  3 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
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15. ก าหนดให้   ̅,  ̅ และ  ̅  เป็นเวกเตอร์บนระนาบซึง่   ̅   ̅   ̅ =  ̅ ,   ̅   ̅ = 8  และ   ̅   ̅ =    

 ถ้าเวกเตอร์   ̅  ท ามมุ  arcsin 
 

√ 
  กบัเวกเตอร์   ̅    และเวกเตอร์   ̅  ท ามมุ          

√ 

√ 
  กบัเวกเตอร์   ̅ 

 แล้ว คา่ของ  | ̅|  | ̅|   เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 6 2. 10 3. 14 4. 18 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

16. ก าหนดให้  ABC  เป็นรูปสามเหลีย่มใดๆ  ถ้า   ,   และ    เป็นความยาวด้านของด้านตรงข้ามมมุ A  มมุ B  และ 

มมุ C  ตามล าดบั โดยที่   

   
 

 

   
 = 

 

     
  แล้ว  sin C  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. √ 

 
 2.  

 
 3. √ 

 
 4. 1 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17. ก าหนดให้     และ    เป็นจ านวนเชิงซ้อนท่ีสอดคล้องกบัสมการ          = 0 

 คา่ของ   |  |  |  |
  (

 

  
 

 

  
)  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 3 2. 4 3. 5 4. 6 
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18. ก าหนดให้      =     (   
 

 
)         ส าหรับ               … 

 และ      =      (    
 

 
)  ส าหรับ               … 

 ผลบวกของอนกุรม    

  
 (

  

  
)
 
 (

  

  
)
 

   …   (
  

  
)
 

   …  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1.  

 
 2.  

 

 
 3. 2 4.  2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

19. ก าหนดให้       =                 เมื่อ     เป็นจ านวนจริง 
 ถ้า    ,   ,     เป็นจ านวนจริงสามจ านวนเรียงกนัแบบล าดบัเรขาคณิต และเป็นค าตอบของสมการ       = 0 

 แล้ว คา่ของ         เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 211 2. 107 3. 101 4. 85 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

20. ก าหนดให้        เป็นพหนุามก าลงัสอง โดยที่       = 1  และ         =             ส าหรับ

จ านวนจริง     ใดๆ  คา่ของ  
1

2

          เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 3 2. 2 3.  

 
 4.  
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21. คา่ของ  
1

lim
x

|       |

√     
  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1.  12 2. 0 3. 12 4. หาคา่ไมไ่ด้ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

22. ในการทอดลกูเตา๋สองลกูพร้อมกนั ความนา่จะเป็นท่ีหน้าลกูเตา๋ลกูหนึง่ขึน้แต้ม     และหน้าลกูเตา๋อีกลกูหนึง่ขึน้ 
แต้ม     โดยที่   

 
 

 

 
  = 

 

 
  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1.  

 
 2.  

 
 3.  

  
 4.  

  
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

23. ก าหนดให้ความสมัพนัธ์เชิงฟังก์ชนัระหวา่งข้อมลูที่ก าหนดให้ตอ่ไปนีเ้ป็นเส้นตรง 
 
 
 

 พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 (ก) ถ้าสมการของความสมัพนัธ์เชิงฟังก์ชนัระหวา่งข้อมลู คือ    =       แล้ว       เทา่กบั  2.6 

 (ข) ถ้า    = 15  แล้ว    = 26.4 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  1 2 3 4 5 
  3 4 6 7 10 
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24. จากการสอบวชิาคณิตศาสตร์ของนกัเรียนห้องหนึง่ ปรากฏวา่คะแนนสอบของนกัเรียนมีการแจกแจงปกติและก าหนด
พืน้ท่ีใต้เส้นโค้งปกติ ระหวา่ง 0 ถึง    ดงัตารางตอ่ไปนี ้

 
 
 
 

 พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้
(ก) ถ้านกัเรียนคนหนึง่ในห้องนีส้อบได้คะแนนน้อยกวา่คา่ฐานนิยมอยูส่องเทา่ของสว่นเบีย่งเบนมาตรฐาน แล้ว

คา่มาตรฐานของคะแนนสอบของนกัเรียนคนนี ้เทา่กบั  2 

(ข) ถ้าคะแนนสอบวิชาคณิตศาสตร์ของนกัเรียนห้องนี ้มีคา่มธัยฐานเทา่กบั 60 คะแนน และมีนกัเรียนในห้องนี ้
สอบได้คะแนนน้อยกวา่ 54 คะแนน คิดเป็นร้อยละ 15.9 ของนกัเรียนในห้องนี ้แล้วสมัประสทิธ์ิของการ
แปรผนัของคะแนนสอบนีเ้ทา่กบั 0.1  

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 

25. ให้เตมิจ านวน  0, 1, 2, 3  ลงในตาราง  4×4  ตอ่ไปนี ้ (ช่องละ 1 จ านวน) 
 

โดยที ่ แตล่ะแถวต้องมีจ านวนเต็ม  0, 1, 2 และ 3 

 แตล่ะหลกัต้องมีจ านวนเต็ม  0, 1, 2 และ 3 

พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 (ก) ถ้า       แล้ว      (ข) ถ้า       แล้ว      

 (ค) ถ้า       แล้ว      (ง)      =      

 ข้อใดตอ่ไปนีส้รุปได้ถกูต้อง 
 1. (ก) – (ง)  ถกูเพียง 1 ข้อ 2. (ก) – (ง)  ถกูเพียง 2 ข้อ 

 3. (ก) – (ง)  ถกูเพียง 3 ข้อ 4. (ก) – (ง)  ถกูทกุข้อ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

  0.5 1.0 1.5 2.0 

พืน้ที่ 0.192 0.341 0.433 0.477 

 

     2 

 3  0 

     1 

2 0 1 3 
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ตอนที่ 2 ข้อ 26 - 50 ข้อละ 7 คะแนน 

26. ก าหนดให้     เป็นเอกภพสมัพทัธ์และให้    และ    เป็นสบัเซตของ    

 ถ้า 20% ของสมาชิกในเซต   เป็นสมาชิกในเซต          25% ของสมาชิกในเซต   เป็นสมาชิกในเซต   

 และ จ านวนสมาชิกของเซต               เทา่กบั 112 

 แล้ว จ านวนสมาชิกของเซต       เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

27. ให้     เป็นเซตค าตอบของสมการ  √      √     √       √      =  14 

 และให้     เป็นเซตค าตอบของสมการ             √         =  25 

 ผลบวกของสมาชิกทัง้หมดในเซต       เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

28. คา่ของ      (       
 

 
       

 

 
)  เทา่กบัเทา่ใด 
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29. ให้     เป็นจ านวนจริงใดๆ  ถ้า    และ    เป็นคา่มากสดุของ               และ               

ตามล าดบั    แล้ว       เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

30. ก าหนดให้     แทนเซตค าตอบของสมการ          
             

 

           =        

 และให้     =  {   |    }    ผลบวกของสมาชิกทัง้หมดในเซต     เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

31. ถ้าวงกลมวงหนึง่มีจดุศนูย์กลางคือ  C(   )  อยูบ่นเส้นตรง        = 0  และวงกลมนีผ้า่นจดุ  A( 5,  2)  

และจดุ  B( 2, 5)  แล้ว พืน้ท่ีของรูปสามเหลีย่ม  ABC  เทา่กบัเทา่ใด 
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32. พาราโบลารูปหนึง่มจีดุยอดอยูท่ี่  A( 3, 2)  มีแกนสมมาตรขนานแกน    และโฟกสั F อยูบ่นเส้นตรง L ซึง่มีสมการ
เป็น           = 0  ถ้าพาราโบลานีต้ดักบัเส้นตรง L ที่จดุ B( ,  )  โดยที่    > 0 
แล้ว ผลคณูของเวกเตอร์    ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗   เทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

33. ก าหนดให้      และ    เป็นเมทริกซ์มมีิติ  3×3 โดยที่      ≠    ถ้า    [
     
   
    

] 

 และ              =  4    แล้ว             เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

34. ส าหรับ               …  ก าหนดให้                   …       และ     =            …      

 คา่ของ  
n

lim [
 

  
 

 

  
 

 

  
   

   

  
]  เทา่กบัเทา่ใด 
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35. ก าหนดให้     เป็นจ านวนเชิงซ้อนที่สอดคล้องกบัสมการ  2|  + 1|  =  |  + 4| 

 คา่ของ  | ̅|  เทา่กบัเทา่ใด  (เมือ่   ̅  แทนสงัยตุ (conjugate) ของ  ) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

36. ถ้าล าดบัเลขคณิตชดุหนึง่มีผลบวก 10 พจน์แรกเทา่กบั 205  และผลบวกอีก 10 พจน์ถดัไปเทา่กบั 505 แล้ว 
ผลบวก 55 พจน์แรกของล าดบัเลขคณิตนีเ้ทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

37. ก าหนดให้  R  แทนเซตของจ านวนจริง  ให้    : R → R  และ    : R → R  เป็นฟังก์ชนั โดยที ่
 1.         =       ส าหรับทกุจ านวนจริง    

 2. ฟังก์ชนั    และ    มีอนพุนัธ์ทกุอนัดบัส าหรับทกุจ านวนจริง   

 3. ฟังก์ชนั     มีคา่สงูสดุสมัพทัธ์เทา่กบั 2 ที่   = 1 

 4.        = 2  ส าหรับทกุจ านวนจริง    

 ฟังก์ชนั     มีคา่ต ่าสดุสมัพทัธ์เทา่กบัเทา่ใด 
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38. ก าหนดให้        เป็นพหนุามที่สอดคล้องกบั          =              และให้       = 
x

0

         

 คา่ของ  
2

lim
x

√           เทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

39. ก าหนดให้        เป็นพหนุามโดยที่       = 1  และสอดคล้องกบั  
0

lim
h

      

                           
  =  1 

 คา่ของ         เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

40. ให้  L  เป็นเส้นตรงที่ผา่นจดุ  (0, 1)  และตัง้ฉากกบัเส้นตรง        = 6  พืน้ท่ีของบริเวณในควอดรันต์ 
(quadrant) ที่ 1 ซึง่ล้อมร้อบด้วย แกน    แกน    เส้นตรง L  เส้นตรง       = 6  เทา่กบัก่ีตารางหนว่ย 
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41. ก าหนดให้      {         …    }  เมื่อ     เป็นจ านวนเต็มบวก และ 

 ให้   = {          |        } 

 คา่ของ     เทา่กบัเทา่ใดที่ท าให้จ านวนสมาชิกของเซต   เทา่กบั 714 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

42. ให้     แทนจ านวนสามหลกั       และ     แทนจ านวนสามหลกั       โดยที่         {         …    } 

 และ         แตกตา่งกนัทัง้หมด 

 ถ้า     เป็นเซตของ     ทัง้หมด โดยที่       มีคา่มากสดุ แล้ว ผลบวกของสมาชิกในเซต     ทัง้หมดเทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

43. ถ้า   ,   และ    เป็นจ านวนเต็มบวกที่สอดคล้องกบั        = 16 ,       =          และ     =       

 แล้วผลคณูของ       เทา่กบัเทา่ใด 
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44. นกัเรียนกลุม่หนึง่มี 16 คน ซึง่แตล่ะคนเป็นสมาชิกของชมรมวิชาการ หรือชมรมกีฬา หรือชมรมดนตรี อยา่งน้อย 1 

ชมรม และพบวา่  มี 8 คน เป็นสมาชิกของชมรมวิชาการ    มี 10 คน เป็นสมาชิกของชมรมกีฬา    มี 10 คน เป็น
สมาชิกของชมรมดนตรี    มี 6 คน เป็นสมาชิกของชมรมดนตรีและชมรมกีฬา    มี 5 คน เป็นสมาชิกของชมรม
วิชาการและชมรมกีฬา  และมี 3 คน เป็นสมาชิกของชมรมวิชาการและชมรมดนตรี   ต้องการเลอืกผู้แทน 1 คนของ
แตล่ะชมรมโดยที่แตล่ะคนต้องเป็นสมาชิกเพียงชมรมเดยีวเทา่นัน้  จ านวนวิธีเลอืกดงักลา่วมีทัง้หมดเทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

45. ก าหนด   และ   เป็นเหตกุารณ์ใดๆ ในแซมเปิลสเปซ และก าหนดให้        แทนความนา่จะเป็นของเหตกุารณ์    

 ถ้า       = 0.30 ,         = 0.06  และ   (           ) = 0.38 

 แล้วคา่ของ          เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

46. น าข้อมลู 3 จ านวนที่แตกตา่งกนั มารวมกนัมีผลรวมเทา่กบั 195 

 ถ้าข้อมลูชดุนีม้คีา่มธัยฐานและสมัประสทิธ์ิของพิสยัเทา่กบั 60 และ 0.2 ตามล าดบั 

 แล้วความแปรปรวนของข้อมลูชดุนีเ้ทา่กบัเทา่ใด 
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47. ในการสอบวชิาคณิตศาสตร์ของนกัเรียนสองห้อง ปรากฏวา่ คา่เฉลีย่เลขคณิตของคะแนนสอบเทา่กบั 65 คะแนน 
นกัเรียนห้องแรกมี 40 คน ห้องทีส่องมีนกัเรียน 30 คน ถ้าคะแนนสอบของนกัเรียนห้องแรกมีสมัประสทิธ์ิของการแปร
ผนัเทา่กบั 0.2  นาย ก. เป็นนกัเรียนห้องแรกสอบได้ 65 คะแนน คิดเป็นคา่มาตรฐานเทา่กบั 1.5  คะแนนสอบของ
นกัเรียนห้องที่สองมีสว่นเบี่ยงเบนมาตรฐานเทา่กบั 12 คะแนน และ นาย ข. เป็นนกัเรียนห้องที่สองสอบได้คะแนนคิด
เป็นคา่มาตรฐานเทา่กบั  2 แล้ว  นาย ข. สอบได้ก่ีคะแนน 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

48. ในการสอบวชิาคณิตศาสตร์ของนกัเรียนชัน้มธัยมศกึษาปีที่ 6 มีการแจกแจงดงันี ้
ถ้าคะแนนเฉลีย่เลขคณิตของคะแนนสอบนีเ้ขียนในรูป    

 

 
 

เมื่อ      และ    เป็นจ านวนเต็มบวก โดยที่       และ 

ห.ร.ม. ของ     และ     เทา่กบั 1 

แล้วคา่ของ         เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

คะแนน จ านวน (คน) 
5 – 9 40 

10 – 14 50 
15 – 19 30 
20 – 24 20 
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49. ส าหรับ               …  ก าหนดให้     =   
 

 
 

 

    และ     =   
 

 
 

 

   

 จงหาจ านวนเต็มบวก     ที่ท าให้       …  

    …  
 = 1331 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

50. ถ้า         {         …   }  และสอดคล้องกบั                 = 416 

 แล้ว         เทา่กบัเทา่ใด 
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เฉลย 

1. 2 11. 2 21. 3 31. 14.5 41. 106 
2.  3 12. 1 22. 4 32. 3 42. 6657 
3.  1 13. 4 23. 1 33. 320 43. 108 
4.  2 14. 2 24. 1 34. 2.25 44. 6 
5.  3 15. - 25. 3 35. 2 45. 0.14 
6.  4 16. 3 26. 128 36. 4840 46. 134 
7.  2 17. 4 27. 11 37. 2.25 47. 61 
8.  3 18. 3 28. 2 38. 3 48. 28 
9.  1 19. 2 29. 6 39. 157 49. 36 
10.  4 20. 1 30. 10.5 40. 8.2 50. 13 
 

แนวคิด 
1. 2 

LHS =        =           = RHS 
 

2. 3 

สมมติให้ข้อ 3 เป็นเท็จ  ได้            เป็นจริง  และ       เป็นเทจ็ 

จาก       เป็นเทจ็  ได้    เป็นจริง    เป็นเท็จ  แทนก้อนหน้าจะได้             เป็นเท็จ ขดัแย้ง 
 

3. 1 

(ก)  ได้สองกรณี คือ   เป็นเท็จ  กบั    และ   เป็นจริง    ถ้า   เป็นเท็จ ได้    [   ]  ≡       ≡  T 

ถ้า    และ   เป็นจริง  ได้    [            ]  ≡  T   T  ≡  T  ดงันัน้  (ก) ถกู 

(ข)           →                →    [    ] 

           →                 = 0  →               = 0  →    = 1   [    ]  → (ข) ถกู 
 

4. 2 

   →             →    = { 8,     …    }  
   →  ยกก าลงัสองทัง้สองข้าง ไมต้่องกระจาย ย้ายข้างมาลบ เข้าสตูร น  ล   ได้                 > 0 

ได้                     > 0  →      {…    4,  3,              … } 

    = {    …    2}  →  7 ตวั  →  ก ถกู    และ     1         →  ข ผิด 
 

5. 3 

กรณี  2 <   < 3  ได้        >         →             > 0  →  ไมม่ีค าตอบในชว่ง  (2, 3) 

กรณี    = 3  →  เป็น 1 ทัง้สองข้าง ไมม่ีทางจริง 
กรณี    > 3  ได้        <        →             < 0  →     (3, 4) 
 

6. 4 

ได้       =                      

หา       ให้      =    ได้    =      →       =       →       =      

ได้           =                 =  151  →  (ก) ผิด 
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(ข)  ได้       =          แทน    =     ได้          = 2 

ให้           = 2  ได้              = 0  ได้    = 1  จะได้       = 2  ได้  6 เป็นค าตอบ  →  (ข) ผิด 
 

7. 2 

  =   
  

    
  →       ต้องหาร 10 ลงตวั  →    = 0, ±1, ±2, ±3  →    =  8,  3, 0, 1 

      เหลอื   1, ±2, 3  รวม 4 ตวั 
 

8. 3 

(ก) LHS  =      
  

 
   

 

 
    =  

    
 

 
   

 

 
   

  

 

   
 

 

    =  
   

  

 

    
 

 

    =  
 

 
    =   

 

 
  →  ผิด 

(ข) LHS  =  
   

  

  
   

  

 
    

  

  
   

  

 

   
  

  
   

  

 

  =  
   

 

  

   
  

  
   

  

 

  =  
 

   
  

 

  =  
 

   
 

 

  =  RHS  → ถกู 

 

9. 1 

1)        

      
  =  tan 15   =                =  

√   

  √ 
  =    √   →  ถกู 

2)  LHS  =                 =                 =  √         →  ผิด 

3)  RHS  =  
          

              
  =  

 

         
  →  ผิด 

4)  RHS  =                  →  ผิด 
 

10. 4 

   (
 

 
        )  =               =      (      

 

√  
        

 

√ 
) 

 =   
   (      

 

√  
)      (       

 

√ 
)

     (      
 

√  
)    (       

 

√ 
)
 

tan (      
 

√  
)  →  วาดสามเหลีย่ม ได้ ข้าม = 1, ฉาก = √    →  ชิด = 4  →  tan (      

 

√  
) = 

 

 
 

   (       
 

√ 
)  =  

    (      
 

√ 
)

      (      
 

√ 
)
  →  วาดสามเหลีย่ม ได้ ชิด = 2, ฉาก = √   →  ข้าม = 1 

→     (      
 

√ 
) = 

 

 
  →     (       

 

√ 
) = 

 (
 

 
)

  (
 

 
)
  = 

 

 
 

ดงันัน้     ( 

 
        ) =  

 

 
   

 

 

  (
 

 
)(

 

 
)
  =   

 
  

  
  

  

  = 
  

  
 

หมายเหต ุ: ข้อนี ้โจทย์ไมถ่กูต้อง เพราะถ้าใช้เคร่ืองคิดเลขค านวณ         

√  
        

 

√ 
  จะได้เป็นคา่ตดิลบ 

 แต ่ arcsec    ให้ผลลพัธ์ได้ในช่วง  [    
 
 )  ( 

 

 
   ] เทา่นัน้ จึงเป็นลบไมไ่ด้ 

 

11. 2 
แก้หาจดุตดัวงกลม ได้  (±4,  3)  →    = 0,   =  3,   = 4 

จาก    =  √   ได้    = 2  →  
  

   
      

    =  1  →                 =  0 

 

12. 1 

คณู     ตลอด                       =  0  →                     =  0 

ได้    =  
 

 
 ,  2 
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13. 4 

(ก)  จากกฎ               =               =             →  ผิด 

(ข)            =           → det( ) = 8 , 0  →  ผิด 
 

14. 2 

หาจดุตดั ได้ (3, 0) →    = 9 
  (5, 0) →    = 15 

  (10, 10) →    = 70  →  ก ถกู 
  ( 

 

 
 , 

 

 
 ) →    = 

  

 
  →  ข ผิด 

 

15. - 

ข้อนีโ้จทย์ให้ข้อมลูมาเยอะเกินความจ าเป็น และขดัแย้งกนัเอง โดยค าตอบที่ได้ จะขึน้กบัวา่คนท าหยิบข้อมลูไหนมาใช้ 

จาก   ̅   ̅   ̅ =  ̅  จะได้   ̅   ̅ =  ̅ 

เอา   ̅   ̅ = 8  กบั   ̅   ̅ =     มาบวกกนั จะได้   
 
 
 
 

และจาก   ̅  ท ามมุ  arcsin 
 

√ 
  กบั   ̅  จะได้ 

 
 
 
 

ถึงตรงนี ้จะมวีิธีหา | ̅| สองแบบ ซึง่แตล่ะแบบจะได้คา่ | ̅| ไมเ่ทา่กนั 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ดงันัน้ ข้อมลูที่โจทย์ให้ ขดัแย้งกนัเอง ค าตอบขึน้กบัวา่จะหยิบข้อมลูไหนมาใช้ในลกัษณะอยา่งไร 

 

16. 3 

 
 
 
 
 

เทียบกบักฎของ cos :     =                จะได้  cos C = 
 

 
  → sin C = 

√ 

 
   (มมุ < 180° ได้ sin > 0) 

 

  =   

2  + 3  = 6 2    = 10 
A 

 ̅   ̅ +  ̅   ̅ =  8 + ( 2) 
  ̅   ̅   ̅ =    6 
     ̅       ̅ =    6 
          | ̅|  =    6 

            ̅ =  √  

 ̅   ̅ =  | ̅|| ̅|    (      
 

√ 
) 

   8 =  | ̅|(√ )√  (
 

√ 
)
 

 

   4 =  | ̅| 

             = √     

แบบแรก ใช้มมุ          
√ 

√ 
  (เหมือนตอนหา | ̅|) 

  ̅   ̅ =  | ̅|| ̅|    (        
√ 

√ 
) 

   2 =  | ̅|(√ ) (    (      
√ 

√ 
)) 

  2 =  | ̅|(√ )( √  (
√ 

√ 
)
 

) 

 √  =  | ̅| 

แบบสอง ไมใ่ช้ มมุ          
√ 

√ 
 

  ̅   ̅   ̅ =   ̅ 
          ̅ =    ̅   ̅ 
       | ̅|  =  | ̅   ̅|  
       | ̅|  =  | ̅|  | ̅|     ̅   ̅ 

       | ̅|  =  √ 
 

  +              

       | ̅| =  √  

=   ̅   ̅ 

     

   
 + 

     

   
 =  3 

1 + 
 

   
 + 1 + 

 

   
 =  3 

 

   
 + 

 

   
 =  1 

            =              
         =     
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17. 4 
จากสตูรผลบวกผลคณูราก ได้        = 3  และ       = 4 

สปส เป็น R  →     กบั    เป็นคอนจเูกตกนั  →       = |  |
  = |  |

  = 4 

=      (
     

    
)  =     (

 

 
)  =  6 

 

18. 3 

 ค่ี =        = 2  ,    คู่ =      =  2  ,     = 3  

อนกุรม = 
 

 
 (

  

 
)
 
 (

 

 
)
 
 (

  

 
)
 
  …  →   คู่ ยกก าลงัคูห่มด กลายเป็นบวก  →  =  

 

 

  
 

 

  =  2 

 

19. 2 
ใช้สตูรผลบวกผลคณูราก ได้           = 26 ,                 =   ,         = 216 

ให้    ,   ,     =  
 

 
 ,    ,      แทนใน         = 216  ได้    = 6  แก้   

 
      = 26  ได้    = 3 , 

 

 
 

ได้รากคือ  2, 6, 18  ได้    = 12 + 36 + 108 = 156  ได้        =          = 107 

 

20. 1 
จาก       = 1  ได้       =           แทนในอีกสมการ จะได้ 

                 =                      
            =      

เทียบ สปส ได้    
 

 
 ,   = 

 

 
  ได้       =  

 

  
   

 

 
         

อินทิเกรต ได้  (  

  
 

 

 
  )  ( 

 

  
    ) = 3 

 

21. 3 

=  
|            |

√     
  →  ถ้า  →     ในคา่สมับรูณ์จะตดิลบ  →  =  

           

√     
 
√     

√     
  =  

      (√     )

 
 

แทน    = 1  ได้ 12 

 

22. 4 
ไลแ่ทนเอา  ได้  (3, 6), (4, 4), (6, 3)  →  

 

  
  =  

 

  
 

 

23. 1 

ระบบสมการ คือ  30 =         กบั  107 = 55       แก้ได้    = 1.7 ,    = 0.9  →  ก ถกู 

 ̂ = 1.7(15) + 0.9 = 26.4  →  ข ถกู 
 

24. 1 

(ก)  แจกแจงปกติ  Mode =  ̅  →  ได้คะแนน  =  Mode – 2   =   ̅      →    = 
  ̅      ̅

 
  =   2  →  ก ถกู 

(ข)  ร้อยละ 15.9 คือ พืน้ท่ี = 0.341 ทางลบ  →  เปิดตาราง ได้   =  1  →  แจกแจงปกติ  Med =  ̅ 

→  
     

 
  =   1  →    = 6  →  สปสการแปรผนั = 

 

  
 = 0.1  →  ข ถกู 
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25. 3 

แถว 2 : เหลอื 1 กบั 2 แตห่ลกัแรกเป็น 2 ไมไ่ด้ 

เพราะซ า้กบัหลกัแรกของแถว 4 

หลกั 2 : คิดเหมือนกนั  ได้ตามรูปขวา 
(ก)  ได้    = 0,    = 3,    = 0,    = 3  →  ก ผิด 

(ข)  ได้    = 3,    = 0,    = 3,    = 0  →  ข ถกู 

(ค)  ได้    = 0,    = 3,    = 0,    = 3  →  ค ถกู 

(ง)    กบั   ต้องมี 0 กบั 3 ,    กบั   ต้องมี 0 กบั 3  ดงันัน้       =      = 3  →  ง ถกู 
 

26. 128 

ให้         =    ได้       = 5   และ       = 4   →                = 112  →    = 16 

ได้         = 112 + 16  =  128 
 

27. 11 

  :  ให้    √      →  √        √         =  14  →  |   |  |   | = 14 

แต ่      →          = 14  →    = 5  →    = 8 

  :  ให้    = √         →            =  25  →           =  0  →    = 3 ,  4 

→          =     →    =  1, 4 
 

28. 2 

หา tan ง่ายกวา่  แล้วคอ่ยหา sec  จากสตูร              = 1 

   (       
 

 
) = 

 (
 

 
)

  (
 

 
)
  = 

 

 
  →     (       

 

 
       

 

 
) = 

 

 
 

 

 

  (
 

 
)(

 

 
)
 = 

  

  
 

  

  
 = 1  →       = 2 

 

29. 6 

หา   :              =                            =            →    = 1 

หา   :  หาร 5 ตลอด   
 
     

 

 
     = 

 

 
  →  ถ้า   

 
 =       จะได้   

 
 =      

ได้   
 
     

 

 
      =           +          =           มากสดุ = 1 = 

 

 
  →    = 5 

 

30. 10.5 

→  
  

 
      

               
               =  0 

→  (
 

 
      

         )          =  0   →        = 0  หรือ        
        =  2 

      = 0  ได้    = 0 , 2  →  0 ไมไ่ด้ เพราะท าให้หลงั log ติดลบ เหลอื 2 ตวัเดยีว 
      

        =  2  →          =  
 

 
  →            =  0  →               = 0 

→    = 
 

 
 ,   

 

 
 

ตอบ       (
 

 
)
 
 ( 

 

 
)
 

  =  10.5 

 
 

  1   2 

1 3 2 0 

  2   1 

2 0 1 3 

 

     2 

 3  0 

     1 

2 0 1 3 
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31. 14.5 

C(   ) = ( ,     )  →                   =                   
ตดั         สองข้าง ย้ายข้างเข้าสตูรผลตา่งก าลงัสอง :              = 0  ได้    =    

ได้  C(   ) = ( 7, 3) 

หาพืน้ท่ีจากสตูร   
 
|
     
    
    

| = 
 

 
                    =  14.5 

 

หรือจากสีเ่หลยีมคางหม ู– สามเหลีย่มซ้ายขวาสองรูป ก็ได้ 

=  
 

 
         

 

 
       

 

 
        =  30   5   

  

 
 = 14.5 

 
 

32. 3 

แกนสมมาตรขนานแกน   เป็นพาราโบลาตะแคง →  พิกดั   ของ F = พิกดั   ของ A = 2  →  แทน   = 2 ใน L ได้   

=  2  →  F( 2, 2)  →   =         = 1  →  พาราโบลา คือ                

แก้หาจดุตดักบั L ได้                   →          = 0  →  ( 
  

 
 , 1), (1, 6) 

  ⃗⃗⃗⃗  ⃗    ⃗⃗ ⃗⃗  = [
 
 
]  [

 
 
] = 3 

 

33. 320 

             =  
            

      
  =          =   4 

จะได้             =                    = 320 

 

34. 2.25 

    =   (
      

 
)  =        →      =  

            

 
 

      

 
  =  

      

 
           =  

           

 
 

 

  
 

 

  
 

 

  
   

   

  
  =  ∑

   

  
  =  ∑

        

           
  =  ∑

 

      
  =  

 

 
∑

 

 
 

 

   
 

=  
 

 
(
 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
 

 

 
  )  =  

 

 
(
 

 
 

 

 
)  =  

 

 
 

 

35. 2 

ให้   =    i  →   √          = √          

ยกก าลงัสอง  →               =              →        = 4 

→  √       =  2  =  | |  =  | ̅|  
 

36. 4840 

ผลบวก 10 พจน์แรก = 205 = 
  

 
           →  41 =        

ผลบวก 20 พจน์แรก = 205 + 505 = 
  

 
           →  71 =         

แก้ระบบสมการ ได้    = 3 ,     = 7  →  ผลบวก 55 พจน์  =  
  

 
          =  4840 

 
 
 
 

A(-5,-2) 

B(-2, 5) 

C(-7, 3) 
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37. 2.25 
จาก 4 ได้        = 2  +    จาก 3 ได้        = 0  และ       = 2 

ดิฟ 1 ได้                       =  2  แทน    = 1  ได้           + 0 = 2  →    =  1 

      = 2     ได้       =         แทนใน 1 ได้                =      

จาก       = 2  ได้           = 5  →    = 
 

 
 

หาคา่ต ่าสดุของ   :       = 0  →    = 
 

 
  →  ตอบ  ( 

 
)
 
 (

 

 
)  

 

 
  =  2.25 

 

38. 3 

หา        →            =              →  เหลอื          =            

จะได้               =                      ดงันัน้       =          

      =             →  ตอบ  √               (             )  =  3 

 

39. 157 

0
lim
h

      

                           
  =  

0
lim
h

    
               

 
 

           

 

  = 1 

        +        =        →  แทน   = 0  ได้        = 1 

แทน        = 1  ได้         =      = 3(   )   5  →        =      

ได้       = 
   

 
       แทน       = 1 ได้    = 1  →        = 

 (   )

 
      = 157 

 

40. 8.2 

     = 6  ชนั   

 
  ดงันัน้  L ชนั = 2  →  L ผา่นจดุ (0, 1) ได้  L :   =    + 1  →  จดุตดั ( 

 

 
 , 

  

 
 ) 

 

พืน้ท่ี =  สีเ่หลีย่มคางหมทูางซ้าย + สามเหลีย่มทางขวา 

 =  
 

 
(  

  

 
) (

 

 
) + 

 

 
(  

 

 
) (

  

 
)  =  

  

  
 + 

   

  
  =  

   

  
  =  8.2 

 
 

41. 106 

  = 2 มี  (1, 2) →  1 ตวั 

  = 3 มี  (1, 3), (2, 3) →  2 ตวั 

  = 4 มี  (1, 4), (2, 4), (3, 4) →  3 ตวั 

    ⋮ 

  = 8 มี                          …          →  7 ตวั 

  = 9 มี                          …          →  7 ตวั 
จะเห็นวา่    = 1 ถึง 7 มี            …            ตวั    ตัง้แต ่8 ขึน้ไป มีคา่ละ 7 ตวั 

จะได้  714  =  21 + 7(   )  →    = 106 

 
 
 
 

  = 2  + 1 

     = 6 

1 6 
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42. 6657 

  ต้องเยอะๆ    ต้องน้อยๆ     ไมม่ีผลตอ่      

ได้  981 + 971 + 961 + 951 + 941 + 931 + 921  =  6657 
 

43. 108 

จาก     =        ได้    =       แทนใน        = 16  ได้    =       

→     เป็นได้แค ่ 1, 2, 3, 4  ไมง่ัน้     ติดลบ 
เอา       =          มายกก าลงั   

   
  สองข้าง ได้    =     แทนได้        =           

แทน    = 1, 2, 3, 4  ได้    = 4  ถึงจริง  →    = 9 ,    = 3  →  ตอบ  (3)(9)(4) = 108 

 

44. 6 

ให้           =    ได้  16 = 8 + 10 + 10 – 6 – 5 – 3 +    →    = 2 

 
 

ได้  (2)(3)(1)  =  6 วิธี 
 
 

45. 0.14 

 
        =  0.30 – 0.06  =  0.24 
        =  0.38 – 0.24  =  0.14 

 
 
 

46. 134 

ให้ข้อมลูเรียงจากน้อยไปมากเป็น    ,  60 ,        

สปสพิสยั  =  
       

       
  =  0.2  →     =  54  →  ข้อมลูคือ  54, 60, 81 

 ̅  =  
   

 
  =  65  →     =  

          

 
  =  134 

 

47. 61 

ห้องแรก :      ̅

 
  =  

  

 
 

 ̅

 
  =  

  

 
 

 

   
  =  1.5  →    = 10 ,   ̅ = 50 

หา   ̅  ห้องสอง :             ̅  

     
 = 65  →   ̅  = 85 

ได้  ข   

  
 =  2  →  ข = 61 

 

48. 28 

 ̅ = 
                          

           
 = 

           

  
 = 

   

  
 = 13 + 

 

  
  →  28 

 

49. 36 

  

  
  = 

      

      
 = 

        

        
  →  

    …  

    …  
 = 

      

      
 
      

      
 
      

      
  …  

        

        
  =  

        

      
  =  1331 

→         = 1332  แทนคา่เอา ได้   = 36 

ว ด 

ก 

2 
4 3 

1 2 

1 

3 

0.06 0.24 0.14 

      



 PAT 1 (ต.ค. 55) 27 

 

50. 13 

  ต้องไมเ่กิน 7 ไมง่ัน้ฝ่ังซ้ายเกิน 

         มากสดุได้แค ่         = 72  ดงันัน้    เป็น 6 ลงไปไมไ่ด้ ไมง่ัน้ไมถ่ึง  416 

ได้   = 7 :  ได้          = 24  →    = 3 ,    = 3  →  7+3+3 = 13 

 
 
 

เครดิต 

ขอบคณุ คณุ Theerawat Tansakul ที่ช่วยแก้ไขจดุบกพร่องในเฉลยข้อ 7 นะครับ (ผมลมื ±3) และเป็นคนพบความ
ผิดพลาดของโจทย์ในข้อ 15 
 


