
 ภาคตดักรวย 1 

PAT 1 (มี.ค. 59) 

11. ให้ 𝐶 เป็นวงกลมมจีดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ 𝐴  เส้นตรง  3𝑥 + 4𝑦 = 35  สมัผสัวงกลมที่จดุ (5, 5)    ถ้าไฮเพอร์โบลา
รูปหนึง่ มีแกนตามขวางขนานกบัแกน 𝑦  มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ 𝐴  ระยะระหวา่งจดุศนูย์กลางกบัโฟกสัจดุหนึง่เป็น
สองเทา่ของรัศมขีองวงกลม 𝐶    และเส้นตรง  3𝑥 − 4𝑦 = 2  เป็นเส้นก ากบัเส้นหนึง่  แล้วสมการไฮเพอร์โบลารูปนี ้
ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 9𝑥2 − 16𝑦2 + 32𝑥 + 36𝑦 + 596 = 0 2. 9𝑥2 − 16𝑦2 − 32𝑥 − 36𝑦 + 596 = 0 

 3. 9𝑥2 − 16𝑦2 + 32𝑥 + 36𝑦 − 596 = 0 4. 9𝑥2 − 16𝑦2 − 36𝑥 − 32𝑦 + 596 = 0 

 5. 9𝑥2 − 16𝑦2 − 36𝑥 + 32𝑦 + 596 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

13. ก าหนดให้ 𝑃 เป็นพาราโบลารูปหนึง่มีสมการเป็น  𝑥2 + 4𝑥 + 3𝑦 − 5 = 0  และพาราโบลา 𝑃 ตดัแกน 𝑥 ที่จดุ 𝐴 
และจดุ 𝐵    ถ้า 𝐸 เป็นวงรีทีม่ีจดุยอดอยูท่ี่จดุ 𝐴 และจดุ 𝐵  และผลบวกของระยะทางจากจดุยอดของพาราโบลา 𝑃 
ไปยงัโฟกสัทัง้สองของวงรี 𝐸 เทา่กบั 2√13 หนว่ย  แล้วสมการวงรี 𝐸 ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 𝑥2 + 4𝑥 + 9𝑦2 = 5 2. 3𝑥2 + 12𝑥 + 5𝑦2 = 15 

 3. 5𝑥2 + 20𝑥 + 9𝑦2 = 25 4. 6𝑥2 + 24𝑥 + 25𝑦2 = 30 

 5. 9𝑥2 + 36𝑥 + 16𝑦2 = 45 
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2    ภาคตดักรวย 

16. ถ้าพาราโบลารูปหนึง่ มีแกนสมมาตรทบักบัแกน 𝑦 และผา่นจดุปลายของสว่นของเส้นตรง  2𝑥 + 3𝑦 − 6 = 0 

 เมื่อ 𝑥 สอดคล้องกบัสมการ  |√𝑥2 − 𝑥| + |3 − 𝑥 − |𝑥 − 3|| = 0  แล้วความยาวของเลตสัเรกตมั 

 ของพาราโบลาเทา่กบัข้อใดต่อไ่ปนี ้
 1. 9

8
 2. 9

4
 3. 9

2
 

 4. 9 5. 18 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

41. ให้ ℝ แทนเซตของจ านวนจริง ให้ 𝑟1 = { (𝑥, 𝑦) ∈ ℝ × ℝ | 𝑦 ≥ 0  และ  𝑥2 − 𝑦2 − 2𝑥 + 4𝑦 ≤ 3 } 

  และ 𝑟2 = { (𝑥, 𝑦) ∈ ℝ × ℝ | 𝑦 ≥ 0  และ  𝑥2 + 𝑦2 − 2𝑥 ≤ 33 } 

 ถ้าโดเมนของเซต  𝑟1 ∩ 𝑟2  คือช่วงปิด [𝑎, 𝑏] เมื่อ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจริง โดยที ่ 𝑎 < 𝑏 

 แล้วคา่ของ  𝑎2 + 𝑏2 เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ภาคตดักรวย 3 

PAT 1 (ต.ค. 58) 

10. ให้วงกลม 𝐶 มีสมการเป็น  𝑥2 + 𝑦2 + 𝑎𝑥 − 6𝑦 − 12  =  0  เมื่อ  𝑎 > 0  โดยระยะทางจากจดุศนูย์กลางของ
วงกลม 𝐶 ไปยงัเส้นตรง  4𝑥 + 3𝑦 = 71  เทา่กบั 14 หนว่ย  ถ้าพาราโบลารูปหนึง่ มีโฟกสัอยูท่ี่จดุศนูย์กลางของ
วงกลม 𝐶  และ มี 𝑦 = 7 เป็นไดเรกตริกซ์  แล้วสมการของพาราโบลารูปนีต้รงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 𝑥2 − 4𝑥 + 4𝑦 − 16  =  0 2. 𝑥2 + 4𝑥 + 4𝑦 − 16  =  0 
 3. 𝑥2 + 4𝑥 − 4𝑦 + 20  =  0 4. 𝑥2 + 4𝑥 + 8𝑦 + 44  =  0 
 5. 𝑥2 + 4𝑥 + 8𝑦 − 36  =  0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. ให้พาราโบลารูปหนึง่ มีสมการเป็น  𝑦2 − 4𝑦 + 40𝑥 − 236  =  0  โดยมี 𝑉 และ 𝐹 เป็นจดุยอด และโฟกสัของ
พาราโบลาตามล าดบั  ถ้าวงรีรูปหนึง่ ผา่นจดุ (4, 6)  และมีโฟกสัอยูท่ี่ 𝑉 และ 𝐹  แล้วสมการของวงรีรูปนีต้รงกบัข้อ
ใดตอ่ไปนี ้

 1. 4𝑥2 + 9𝑦2 + 8𝑥 − 36𝑦 + 140  =  0 2. 4𝑥2 + 9𝑦2 + 8𝑥 + 36𝑦 − 140  =  0 
 3. 4𝑥2 + 9𝑦2 − 8𝑥 − 36𝑦 − 140  =  0 4. 9𝑥2 + 4𝑦2 − 36𝑥 − 8𝑦 − 180  =  0 
 5. 9𝑥2 + 4𝑦2 + 36𝑥 − 8𝑦 + 180  =  0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



4    ภาคตดักรวย 

40. ถ้า  𝐴𝑥2 + 𝐵𝑦2 + 𝐷𝑥 + 𝐸𝑦  =  21  เป็นสมการของไฮเพอร์โบลารูปหนึง่มีแกนตามขวางขนานแกน 𝑥 

 มีเส้นตรง  2𝑥 − 𝑦 + 1 = 0  เป็นเส้นก ากบั (asymtote) เส้นหนึง่ และมีจดุ (1 + 2√5, 3) เป็นโฟกสัจดุหนึง่ 
 แล้วคา่ของ  𝐴2 + 𝐵2 + 𝐷2 + 𝐸2  เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 58) 

10. ก าหนดให้  16𝑦2 − 9𝑥2 + 36𝑥 + 32𝑦 + 124 = 0  เป็นสมการของไฮเพอร์โบลา 
ให้ 𝐿 เป็นเส้นตรงผา่นจดุ (0, 0) และจดุศนูย์กลางของไฮเพอร์โบลานี ้
ผลบวกของระยะจากโฟกสัทัง้สองไปยงัเส้นตรง 𝐿 เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 2√5 2. 3√5 3. 4√5 4. 5√5 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. ถ้าจดุ (𝑎, 𝑏) เป็นจดุบนเส้นตรง  2𝑦 − 𝑥 + 6 = 0  ที่อยูใ่กล้จดุ  (3, 1)  มากที่สดุ 

 วงกลมทีม่ีจดุ (𝑎, 𝑏) เป็นจดุศนูย์กลางและสมัผสัแกน 𝑥 ตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 𝑥2 + 𝑦2 − 8𝑥 + 2𝑦 + 16 = 0 2. 𝑥2 + 𝑦2 − 8𝑥 + 2𝑦 + 1 = 0 

 3. 𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑥 + 2𝑦 + 16 = 0 4. 𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑥 + 2𝑦 + 1 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ภาคตดักรวย 5 

19. ก าหนดให้วงรีรูปหนึง่ ผา่นจดุ (8, 0)  มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่ (4, −1)  และโฟกสัจดุหนึง่อยูท่ี่ (1, −1) 

 ถ้าพาราโบลารูปหนึง่มีโฟกสัอยูท่ีจ่ดุปลายของแกนโทของวงรีในควอดรันต์ (quardrant) ที่ 1 และมีเส้นไดเรกตริกซ์
ทบักบัแกนเอกของวงรี แล้วสมการของพาราโบลารูปนีต้รงกบัสมการในข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 𝑥2 − 8𝑥 + 4𝑦 + 13 = 0 2. 𝑥2 − 8𝑥 − 4𝑦 + 20 = 0 

 3. 𝑥2 − 8𝑥 + 6𝑦 − 12 = 0 4. 𝑥2 − 8𝑥 − 6𝑦 + 19 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (พ.ย. 57) 

10. ก าหนดให้  𝑦2 − 2𝑥2 + 8𝑥 − 6 = 0  เป็นสมการของไฮเพอร์โบลา  ให้เส้นตรง  𝑦 = √2  ตดักบัเส้นก ากบัของ
ไฮเพอร์โบลาที่จดุ 𝐴 และจดุ 𝐵  เมื่อจดุ 𝐵 อยูท่างขวามือของจดุ 𝐴    และเส้นตรง 𝑦 = √2  ตดักบักราฟ
ไฮเพอร์โบลาที่จดุ 𝑃 และจดุ 𝑄  เมื่อจดุ 𝑄 อยูท่างขวามือของจดุ 𝑃    สมการของวงรีทีม่ีจดุยอดอยูท่ีจ่ดุ 𝑃 และจดุ 𝑄  

โฟกสัของวงรีอยูท่ี่จดุ 𝐴 และจดุ 𝐵 มสีมการตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 2𝑥2 + 𝑦2 − 8𝑥 + 4√2𝑦 − 4  =  0 2. 2𝑥2 + 𝑦2 − 8𝑥 − 2√2𝑦 + 8  =  0 

 3. 𝑥2 + 2𝑦2 − 4𝑥 − 4√2𝑦 + 6  =  0 4. 𝑥2 + 2𝑦2 + 4𝑥 + 4√2𝑦 + 6  =  0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



6    ภาคตดักรวย 

11. ให้ 𝐶 เป็นวงกลมมีสมการ  𝑥2 + 𝑦2 + 𝐷𝑥 + 𝐸𝑦 + 𝐹 = 0  มีจดุศนูย์กลางอยูใ่นควอดรันต์ (quadrant) ที่ 1 
และวงกลม 𝐶 สมัผสัแกน 𝑦  ให้ 𝑃 เป็นพาราโบลามีสมการ  𝐷𝑥 = 𝑦2 + 𝐸𝑦 + 𝐹  ผา่นจดุ (−4, −1)  และระยะ
ระหวา่งจดุยอดกบัโฟกสัเทา่กบั 1 หนว่ย พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 (ก) 𝐷2 + 𝐸2 + 𝐹2 = 133 

 (ข) เส้นตรง  4𝑥 + 3𝑦 − 7 = 0  สมัผสักบัวงกลม 𝐶 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (เม.ย. 57) 

8. ให้ F เป็นโฟกสัของพาราโบลา  4𝑦 = 𝑥2 − 6𝑥 + 13  ถ้าไฮเพอร์โบลารูปหนึง่มีสมบตัิดงันี ้
 (ก) แกนตามขวางขนานแกน 𝑦 

 (ข) จดุศนูย์กลางของไฮเพอร์โบลาอยูท่ี่ F 

 (ค) โฟกสัหนึง่ของไฮเพอร์โบลาคือ (3, 2 + 2√13) 

 (ง) แกนสงัยคุยาว 12 หนว่ย 
 แล้วไฮเพอร์โบลารูปนีม้ีสมการตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 4𝑥2 − 9𝑦2 − 24𝑥 + 36𝑦 + 144  =  0 2. 4𝑥2 − 9𝑦2 − 24𝑥 + 36𝑦 − 36  =  0 

 3. 9𝑦2 − 4𝑥2 + 24𝑥 + 36𝑦 − 144  =  0 4. 9𝑦2 − 4𝑥2 + 24𝑥 + 36𝑦 + 36  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ภาคตดักรวย 7 

9. ก าหนดให้วงรีรูปหนึง่มีสมการเป็น  𝑥2 + 𝐴𝑦2 + 𝐵𝑥 + 𝐶𝑦 − 92 = 0  โดยที่มจีดุศนูย์กลางอยูท่ี่ (2, 1)  และ
แกนเอกยาวเป็น 2 เทา่ของแกนโท  ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 

 1. 𝐴 + 𝐵 + 𝐶 = 0 

 2. ความเยือ้งศนูย์กลางของวงรีเทา่กบั √3

5
 

 3. วงรีมจีดุศนูย์กลางร่วมกบัจดุศนูย์กลางของวงกลม  𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑥 − 2𝑦 − 20 = 0 

  และแกนเอกยาวเทา่กบัรัศมขีองวงกลม 

 4. ผลบวกของระยะทางจากจดุ (2, 6) ไปยงัโฟกสัทัง้สองของวงรีเทา่กบั 20 หนว่ย 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 57) 

8. ก าหนดให้ L เป็นเส้นตรงมีสมการเป็น   𝑥
𝑎

+
𝑦

𝑏
 = 1  เมื่อ 𝑎, 𝑏 > 0  และให้ C1 และ C2 เป็นวงกลมสองวงทีต่า่งกนั 

โดยทีม่ีรัศมเีทา่กนัและวงกลมทัง้สองวงตา่งสมัผสักบัเส้นตรง L ทีจ่ดุเดียวกนั  ถ้าวงกลม C1 มีจดุศนูย์กลางทีจ่ดุ 
(0, 0) แล้วสมการของวงกลม C2 คือข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. (𝑎2 + 𝑏2)2(𝑥2 + 𝑦2) − 4𝑎𝑏(𝑎2 + 𝑏2)(𝑏𝑥 + 𝑎𝑦) + 3𝑎2𝑏2 = 0 

 2. (𝑎2 + 𝑏2)(𝑥2 + 𝑦2) − 4𝑎𝑏(𝑏𝑥 + 𝑎𝑦) + 3𝑎2𝑏2 = 0 

 3. (𝑎2 + 𝑏2)2(𝑥2 + 𝑦2) − 4𝑎𝑏(𝑎2 + 𝑏2)(𝑏𝑥 + 𝑎𝑦) + 5𝑎2𝑏2 = 0 

 4. (𝑎2 + 𝑏2)(𝑥2 + 𝑦2) − 4𝑎𝑏(𝑏𝑥 + 𝑎𝑦) + 5𝑎2𝑏2 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



8    ภาคตดักรวย 

9. ก าหนดให้ไฮเพอร์โบลารูปหนึ่งมสีมการเป็น  𝑥2 − 𝑦2 − 2𝑥 = 0    ถ้าพาราโบลามีโฟกสัเป็นจดุกึ่งกลางของสว่น
ของเส้นตรงทีเ่ช่ือมระหวา่งจดุตดัของเส้นตรง  𝑦 = 2𝑥  กบัเส้นก ากบัของไฮเพอร์โบลา และมีเส้นไดเรกตริกซ์เป็น
เส้นตรงที่ผา่นจดุยอดทัง้สองของไฮเพอร์โบลา  แล้วสมการของพาราโบลาคือข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 9𝑥2 + 12𝑥 + 12𝑦 − 3  =  0 2. 9𝑥2 + 12𝑥 + 12𝑦 + 8  =  0 

 3. 9𝑥2 + 6𝑥 − 12𝑦 − 3  =  0 4. 9𝑥2 + 6𝑥 + 12𝑦 + 5  =  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 56) 

8. ให้พาราโบลา 𝑃 มีสมการเป็น  𝑦2 − 2𝑦 + 6𝑥 + 4 = 0  ถ้าวงกลมวงหนึง่ผา่นจดุโฟกสัของพาราโบลา 𝑃 และ
สมัผสักบัเส้นตรง 3𝑥 − 2𝑦 − 6 = 0 ณ จดุ (4, 3) แล้วสมการของวงกลมตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 7𝑥2 + 7𝑦2 − 4𝑥 − 82𝑦 − 55 = 0 2. 7𝑥2 + 7𝑦2 + 4𝑥 + 82𝑦 + 55 = 0 

 3. 7𝑥2 + 7𝑦2 − 4𝑥 + 82𝑦 − 55 = 0 4. 7𝑥2 + 7𝑦2 + 4𝑥 − 82𝑦 + 55 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 



 ภาคตดักรวย 9 

17. ก าหนดให้  9𝑥2 − 16𝑦2 − 18𝑥 + 64𝑦 − 199 = 0  เป็นสมการของไฮเพอร์โบลา  ถ้าพาราโบลารูปหนึง่มีแกน
สมมาตรขนานแกน 𝑦  ตดัแกน 𝑥 ที่จดุ (1, 0)  และผา่นจดุยอดทัง้สองของไฮเพอร์โบลาที่ก าหนดให้ แล้ว จดุในข้อใด
ตอ่ไปนีไ้มอ่ยูบ่นพาราโบลา 

 1. (2, 
1

8
 ) 2. (−1, 

1

2
 ) 3. (3, 

1

2
 ) 4. (4, 

1

4
 ) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

31. ก าหนดให้วงรีมีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่ (0, 0) และมีโฟกสั  F1 และ F2 อยูบ่นแกน 𝑥  จดุ A(4, 1) เป็นจดุบนวงรีโดยที่
ผลบวกระยะทางจากจดุ A(4, 1) ไปยงัจดุโฟกสัทัง้สองมีคา่เทา่กบั 6√2  ให้เส้นตรง L ตดัแกน 𝑥 ที่จดุ  (4.5, 0) 

และสมัผสักบัวงรีที่จดุ A(4, 1)    ถ้า 𝑑 เป็นระยะหา่งระหวา่งจดุ (0, 0) กบัเส้นตรง L แล้ว คา่ของ  𝑑2|AF1||AF2|  

เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ต.ค. 55) 

11. แกนเอกของวงรีเป็นสว่นของเส้นตรงที่เช่ือมระหวา่งจดุตดัของวงกลม  𝑥2 + 𝑦2 = 25  กบัวงกลม 

 𝑥2 + 𝑦2 + 6𝑦 − 7  =  0  และโฟกสัจดุหนึง่ของวงรีอยูบ่นเส้นตรง  𝑥 + 2√3 = 0 

 สมการของวงรีตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 𝑥2 + 4𝑦2 − 8𝑥  =  0 2. 𝑥2 + 4𝑦2 + 24𝑦 + 20  =  0 

 3. 4𝑥2 + 𝑦2 + 6𝑦 − 7  =  0 4. 4𝑥2 + 𝑦2 − 32𝑥 + 48  =  0 
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PAT 1 (มี.ค. 55) 

7. วงรีที่มีแกนเอกอยูบ่นแกน 𝑥  แกนโทอยูบ่นแกน 𝑦  ระยะระหวา่งจดุโฟกสัทัง้สองเทา่กบั 12 หนว่ย  ถ้าความยาวของ
คอร์ดที่ผา่นจดุโฟกสัหนึง่และตัง้ฉากกบัแกนเอกของวงรี เทา่กบั 10 หนว่ย แล้วสมการของวงรี คอืข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 5𝑥2 + 9𝑦2  =  405 2. 9𝑥2 + 5𝑦2  =  81 

 3. 5𝑥2 + 9𝑦2  =  225 4. 9𝑥2 + 5𝑦2  =  20 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. พาราโบลาที่มจีดุโฟกสั F อยูท่ี่จดุศนูย์กลางของวงกลม  𝑥2 + 𝑦2 − 6𝑥 + 4𝑦 + 4 = 0  และมีจดุยอด V อยูท่ี่
จดุตดัของวงกลมกบัแกน 𝑦    ถ้า A และ B เป็นจดุบนพาราโบลาซึง่สว่นของเส้นตรง AB̅̅ ̅̅  ผา่นจดุโฟกสั F  และตัง้
ฉากกบัแกนของพาราโบลา แล้วพืน้ท่ีของรูปสามเหลีย่ม VAB เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 9 ตารางหนว่ย 2. 12 ตารางหนว่ย 3. 18 ตารางหนว่ย 4. 36 ตารางหนว่ย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ธ.ค. 54) 

6. ให้ P เป็นจดุบนวงกลม  𝑥2 + 𝑦2 + 2𝑥 − 4𝑦 − 15 = 0  ที่อยูใ่กล้จดุ A(1, 3) มากที่สดุ 

 จงหาระยะระหวา่งจดุ P กบัเส้นตรง  3𝑦 − 4𝑥 = 15 

 1. 3 2. 3.2 3. 3.4 4. 3.5 
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9. ก าหนดให้พาราโบลามีจดุยอดที่ (−3, −2) ผา่นจดุโฟกสัของไฮเพอร์โบลา  5𝑥2 − 4𝑦2 − 16𝑦 + 4  =  0 

 จงหาสมการไดเรคตริกซ์ของพาราโบลา 

 1. 4𝑦 + 15 = 0 2. 4𝑦 + 9 = 0 3. 4𝑥 + 9 = 0 4. 4𝑥 + 15 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

30. ก าหนดให้  M(𝑎, 𝑏) เป็นจดุกึ่งกลางของเส้นตรงที่เช่ือมจดุตดัไฮเพอร์โบลา  𝑥𝑦 = 6  กบัเส้นตรง  𝑥 − 𝑦 − 1 = 0 

 จงหาระยะระหวา่งจดุ M กบัเส้นตรง 6𝑥 − 8𝑦 + 13 = 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 54) 

8. ให้เส้นตรง  𝑥 − 𝑦 + 2 = 0  ตดักบัวงกลม  𝑥2 + 𝑦2 + 6𝑥 − 4𝑦 + 4 = 0  ที่จดุ 𝐴 และจดุ 𝐵  ถ้า (𝑎, 𝑏) เป็น
จดุโฟกสัของพาราโบลาซึง่มเีส้นตรง 𝑦 = 2  เป็นแกนของพาราโบลาและพาราโบลานีผ้า่นจดุ 𝐴 และจดุ 𝐵  แล้ว  
𝑎 + 𝑏  เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 11

4
 2. 9

4
 3. 7

4
 4. 5

4
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9. พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้

 (ก) ไฮเพอร์โบลา  4𝑥2 − 25𝑦2 + 24𝑥 − 100𝑦 − 164 = 0  มีจดุยอดอยูท่ี่จดุยอดของ 
  วงรี  4𝑥2 + 25𝑦2 + 24𝑥 + 100𝑦 + 36 = 0  และมีแกนสงัยคุยาวเทา่กบัแกนโทของวงรี 
 (ข) วงรี  4𝑥2 + 25𝑦2 + 24𝑥 + 100𝑦 + 36 = 0  มีจดุยอดจดุหนึง่อยูบ่น 

  พาราโบลา  𝑦2 + 4𝑦 − 4𝑥 + 12 = 0 
 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. (ก) ถกู และ (ข) ถกู 2. (ก) ถกู แต ่(ข) ผิด 

 3. (ก) ผิด แต ่(ข) ถกู 4. (ก) ผิด และ (ข) ผิด 

 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ต.ค. 53) 

8. พิจารณาข้อความตอ่ไปนี ้
 ก. 𝑥2 + 𝑦2 + 6𝑥 − 4𝑦 = 23  เป็นสมการวงกลมที่สมัผสักบัเส้นตรงซึง่ 
  มีสมการเป็น  21𝑥 + 20𝑦 + 168 = 0 

 ข. 𝑦2 + 16𝑥 − 6𝑦 = 71  เป็นสมการของพาราโบลาที่มีจดุยอดที่ (−5, 3) และจดุโฟกสัที่ (−1. 3) 

 ข้อใดตอ่ไปนีถ้กูต้อง 
 1. ก. ถกู และ ข. ถกู 2. ก. ถกู แต ่ข. ผิด 

 3. ก. ผิด แต ่ข. ถกู 4. ก. ผิด และ ข. ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (ก.ค. 53) 

8. ก าหนดวงกลมรูปหนึง่มจีดุปลายของเส้นผา่นศนูย์กลางอยูบ่นจุดศนูย์กลางและจดุโฟกสัด้านหนึง่ของ 
 ไฮเพอร์โบลา 9𝑥2 − 16𝑦2 − 90𝑥 + 64𝑦 + 17 = 0  แล้ววงกลมดงักลา่วมีพืน้ท่ีเทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 25𝜋

4
 ตารางหนว่ย 2. 25𝜋

2
 ตารางหนว่ย 3. 4𝜋 ตารางหนว่ย 4. 5𝜋 ตารางหนว่ย 
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PAT 1 (มี.ค. 53) 

8. ก าหนดให้วงรีรูปหนึง่มีสมการเป็น  25𝑥2 + 21𝑦2 + 100𝑥 − 42𝑦 − 404 = 0  แล้วไฮเพอร์โบลาที่มีจดุยอดอยู่
ที่จดุโฟกสัทัง้สองของวงรีและผา่นจดุ  (−3 , 1 + √8)  มีสมการตรงกบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 5𝑦2 − 4𝑥2 − 10√8𝑦 − 32𝑥 − 25 = 0 2. 3𝑦2 − 2𝑥2 − 6√8𝑦 − 8𝑥 + 15 = 0 

 3. 𝑦2 − 4𝑥2 − 2𝑦 − 16𝑥 − 19 = 0 4. 𝑦2 − 7𝑥2 − 2𝑦 − 28𝑥 − 28 = 0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
PAT 1 (ต.ค. 52) 

ตอนที่ 1 

6. ก าหนดให้  𝑆 = [−2, 2]  และ  𝑟 = {(𝑥, 𝑦) ∈ 𝑆 × 𝑆 | 𝑥2 + 2𝑦2 = 2} 

ช่วงในข้อใดตอ่ไปนีไ้มเ่ป็นสบัเซตของ  D𝑟 − R𝑟 
 1. (−1.4, −1.3) 2. (−1.3, −1.2) 3. (1.2, 1.4) 4. (1.4, 1.5) 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. ก าหนดให้ 𝐴 = {(𝑥, 𝑦) | 𝑥2 + 𝑦2 = 1}    และ 
 𝐵 = {(𝑥, 𝑦) | 𝑥2 + 𝑦2 − 10𝑥 − 10𝑦 + 49 = 0} 

ถ้า  𝑝 ∈ 𝐴  และ  𝑞 ∈ 𝐵  แล้ว ระยะทางมากสดุที่เป็นไปได้ระหวา่งจดุ 𝑝 และ 𝑞 เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 5√2 หนว่ย 2. 2 + 5√2 หนว่ย 3. 2√5 หนว่ย 4. 5 + 2√5 หนว่ย 
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10. ก าหนดให้  𝐸  เป็นวงรีที่มีโฟกสัอยูท่ี่จดุยอดของไฮเพอร์โบลา  𝑥2 − 𝑦2 = 1 

 ถ้า  𝐸  ผา่นจดุ (0, 1) แล้ว  จดุในข้อใดตอ่ไปนีอ้ยูบ่น 𝐸 

 1. (1, −
√2

2
) 2. (1, √2) 3. (1, −

1

2
) 4. (1, 

√3

2
) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
ตอนที่ 2 

7. ให้  𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นจ านวนจริง  ถ้าวงกลม  𝑥2 + 𝑦2 + 𝑎𝑥 + 𝑏𝑦 + 𝑐 = 0  มีจดุศนูย์กลางที่ (2, 1)  และมี
เส้นตรง  𝑥 − 𝑦 + 2 = 0  เป็นเส้นสมัผสัวงกลม แล้ว  |𝑎 + 𝑏 + 𝑐|  เทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. พาราโบลามจีดุยอดที่ (−1, 0) และมีจดุก าเนิดเป็นโฟกสั  ถ้าเส้นตรง 𝑦 = 𝑥 ตดัพาราโบลาทีจ่ดุ P และจดุ Q แล้ว 
ระยะทางระหวา่งจดุ P กบัจดุ Q เทา่กบัเทา่ใด 
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PAT 1 (ก.ค. 52) 

14. ก าหนดให้เส้นตรง 𝑙1 และ 𝑙2 สมัผสัวงกลม (𝑥 − 5)2 + 𝑦2 = 20 ที่จดุ 𝑃 และ 𝑄 ตามล าดบั และจดุศนูย์กลาง
ของวงกลมอยูบ่นเส้นตรงที่ผา่นจดุ 𝑃 และ 𝑄 ถ้า 𝑙1 มีสมการเป็น 𝑥 − 2𝑦 + 5 = 0 แล้วจดุในข้อใดตอ่ไปนีอ้ยูบ่น
เส้นตรง 𝑙2 

 1. (0,
5

2
) 2. (8, −1) 3. (1, −8) 4. (15, 0) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

15. ก าหนดให้ 
 𝑆 = {(𝑥, 𝑦) | 𝑥2 + 𝑦2 ≤ 17}  
 𝐴 = {(𝑥, 𝑦) | 𝑥2 − 𝑦2 = 1}  
 𝐵 = {(𝑥, 𝑦) | 𝑦2 − 𝑥2 = 1}  
 ถ้า 𝑝 ∈ 𝑆 ∩ 𝐴 และ 𝑞 ∈ 𝑆 ∩ 𝐵 แล้วระยะทางน้อยสดุทีเ่ป็นไปได้ระหวา่งจดุ 𝑝 และ 𝑞 เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 3√2 − 4 2. 3√2 − 2 3. 2√3 − 2 4. 2√3 − 3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

16. ระยะทางจากโฟกสัของพาราโบลา 𝑦2 = −8𝑥 ไปยงัเส้นตรง 2𝑥 + 𝑦 = 6 เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 2√5 หนว่ย 2. 5√2 หนว่ย 3. √2

5
 หนว่ย 4. 2

√5
 หนว่ย 
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17. ก าหนดให้วงรี E มีโฟกสัทัง้สองอยูบ่นวงกลม C ซึง่มีสมการเป็น 𝑥2 + 𝑦2 = 1 ถ้า E สมัผสักบั C ที่จดุ (1, 0) แล้ว 
จดุในข้อใดตอ่ไปนีอ้ยูบ่น E 

 1. (
1

2
,

3

2
) 2. (

1

2
,

5

2
) 3. (

1

3
,

2

3
) 4. (

1

3
,

4

3
) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

PAT 1 (มี.ค. 52) 

14. ก าหนดให้ 𝐴 = {𝑎 | เส้นตรง 𝑦 = 𝑎𝑥 ไมต่ดักราฟ 𝑦2 = 1 + 𝑥2} 

 และ 𝐵 = {𝑏 | เส้นตรง 𝑦 = 𝑥 + 𝑏 ตดักราฟ 𝑦2 = 1 − 𝑥2 สองจดุ} 

 เซต {𝑑 | 𝑑 = 𝑐2, 𝑐 ∈ 𝐵 − 𝐴} เทา่กบัชว่งในข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. (0, 1) 2. (0, 2) 3. (1, 2) 4. (0, 4) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
15. ถ้าเส้นตรงหนึง่ผา่นจดุก าเนดิและจดุยอดของพาราโบลา 𝑦2 − 4𝑦 + 4𝑥 = 0 และตดัเส้นไดเรกตริกซ์ที่จดุ (𝑎, 𝑏) 

แล้ว 𝑎 + 𝑏 มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้
 1. 4 2. 5 3. 6 4. 7 
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16. ก าหนดให้วงกลมรูปหนึง่มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (2, 1)  ถ้าเส้นสมัผสัวงกลมทีจ่ดุ 𝑥 = 1 เส้นหนึง่มีความชนัเทา่กบั 
1

√3
 แล้ว จดุในข้อใดตอ่ไปนีอ้ยูบ่นวงกลมที่ก าหนด 

 1. (0, 1) 2. (0, 2) 3. (1, 0) 4. (3, 0) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17. ก าหนดให้ วงรีรูปหนึง่มีโฟกสัอยูท่ี่จดุ (±3, 0) และผา่นจดุ (2,
√21

2
) 

 จดุในข้อใดตอ่ไปนีอ้ยูบ่นวงรีที่ก าหนด 

 1. (−4, 0) 2. (0,
5√2

2
) 3. (6, 0) 4. (0, −3√2) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
A-NET 52 

ตอนที่ 1 
8. ก าหนดให้ 𝐹1 และ 𝐹2 เป็นจดุบนแกน 𝑋    และ 𝑅 เป็นจดุบนแกน 𝑌  ที่ท าให้  𝐹1𝐹2𝑅 เป็นรูปสามเหลีย่มด้านเทา่
 ถ้าพาราโบลาซึง่มีจดุยอดอยูท่ี่ 𝑅 และผา่นจดุ 𝐹1 และ 𝐹2  มีความยาวเลตสัเรกตมัเทา่กบั 1 หนว่ย 

 แล้ว วงรีซึง่มจีดุ 𝐹1 เละ  𝐹2 เป็นจดุโฟกสั  และผา่นจดุ 𝑅  จะผา่นจดุในข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. (−√
32

3
 , 1) 2. (1, √

32

3
 ) 3. ( √

5

3
 , 1) 4. (1, −√

5

3
 ) 
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9. ก าหนดให้ 𝐶  คือวงกลม  𝑥2 + 𝑦2 − 4𝑥 − 6𝑦 + 9  =  0    และ 𝑃 เป็นพาราโบลาซึง่มีจดุยอดอยูท่ี่จดุศนูย์กลาง
ของวงกลม 𝐶  และมีแกน 𝑌 เป็นเส้นไดเรกตริกซ์  ข้อใดตอ่ไปนีค้ือสมการของ 𝑃 

 1. 𝑦2 − 4𝑦 − 8𝑥 + 28  =  0 2. 𝑦2 − 4𝑦 − 8𝑥 − 20  =  0 

 3. 𝑦2 + 6𝑦 − 8𝑥 − 7  =  0 4. 𝑦2 − 6𝑦 − 8𝑥 + 25  =  0 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
A-NET 51 

ตอนที่ 1 
10. ก าหนดให้ 𝐴 = {(𝑥,  𝑦) | 𝑥2 + 𝑦2 > 1} 

  𝐵 = {(𝑥,  𝑦) | 4𝑥2 + 9𝑦2 < 1}  
  𝐶 = {(𝑥,  𝑦) | 𝑦2 − 𝑥2 > 1}  
 ข้อใดตอ่ไปนีผิ้ด 

 1. 𝐴 − 𝐵 = 𝐴 2. 𝐵 − 𝐶 = 𝐵 

 3. 𝐵 ∩ (𝐴 ∪ 𝐶) = ∅ 4. 𝐴 ∩ (𝐵 ∪ 𝐶) = ∅ 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. ให้ A และ B เป็นจดุยอดของไฮเพอร์โบลา 4𝑥2 − 𝑦2 − 24𝑥 + 6𝑦 + 11 = 0 สมการของพาราโบลาที่มี AB 

เป็นเลตสัเรกตมั และมีกราฟอยูเ่หนือแกน X คือสมการในข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. (𝑥 − 3)2 = 4(𝑦 − 2) 2. (𝑥 − 3)2 = 8(𝑦 − 1) 

 3. (𝑥 − 2)2 = 4(𝑦 − 2) 4. (𝑥 − 2)2 = 8(𝑦 − 1) 
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12. ให้ E เป็นวงรีที่มีแกนเอกขนานกบัแกน X,    มีจดุศนูย์กลางที่ (−2,  1),    สมัผสัเส้นตรง 𝑥 = 1 และ 𝑦 = 3 โดยมี 
F1 และ F2 เป็นจดุโฟกสัของ E    ให้ C เป็นวงกลมที่มี F1F2 เป็นเส้นผา่นศนูย์กลาง 
ถ้าวงรี E ตดัวงกลม C ที่จดุ P, Q, R และ S แล้ว พืน้ท่ีรูปสีเ่หลีย่ม PQRS มีคา่เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 12

5
 ตารางหนว่ย 2. 24

5
 ตารางหนว่ย 

 3. 36

5
 ตารางหนว่ย 4. 48

5
 ตารางหนว่ย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
A-NET 50 

ตอนที่ 1 
7. ถ้า 𝑘, 𝑙 และ 𝑚 เป็นจ านวนจริงที่ท าให้วงรี 𝑘𝑥2 + 𝑙𝑦2 − 72𝑥 − 24𝑦 + 𝑚 = 0 มีจดุศนูย์กลางอยูท่ี่จดุ (4, 3) 

และสมัผสัแกน Y แล้ว ข้อใดตอ่ไปนีผิ้ด 
 1. ความยาวแกนเอกเทา่กบั 12 หน่วย 

 2. ความยาวแกนโทเทา่กบั 8 หนว่ย 

 3. ระยะหา่งระหวา่งจดุโฟกสัทัง้สองเทา่กบั 4√5 หนว่ย 

 4. จดุ (2, 6) อยูบ่นวงรี 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. วงกลม C มีจดุศนูย์กลางทีจ่ดุก าเนิด และผา่นจดุโฟกสัของพาราโบลาซึง่มีสมการเป็น (𝑥 − 2)2 = 8𝑦 โดยเส้น
ไดเรกตริกซ์ของพาราโบลาตดัวงกลม C ที่จดุ P และจดุ Q ถ้าจดุ R อยูบ่นพาราโบลาและอยูห่า่งจากจดุโฟกสัเป็น
ระยะทาง 4 หนว่ย แล้ว สามเหลีย่ม PQR มีพืน้ท่ีเทา่กบัข้อใด 

 1. 8 หนว่ย 2. 9 หนว่ย 3. 10 หนว่ย 4. 12 หนว่ย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 



20    ภาคตดักรวย 

ตอนที่ 2 

2. ถ้าเส้นก ากบัของไฮเพอร์โบลา 16𝑥2 − 9𝑦2 + 32𝑥 + 36𝑦 = 164 ตดัแกน X ที่จดุ 𝑥1,  𝑥2 แล้ว ระยะระหวา่ง 
𝑥1,  𝑥2 ยาวก่ีหนว่ย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
A-NET 49 

ตอนที่ 1 

5. วงกลมวงหนึง่มจีดุศนูย์กลาง อยูท่ี่จดุศนูย์กลางของวงรีที่มีสมการเป็น 

 9𝑥2 + 4𝑦2 − 36𝑥 − 24𝑦 + 36  =  0  
 ถ้าวงกลมนีส้มัผสักบัเส้นตรงที่ผา่นจดุ (1, 3) และ (5, 0) แล้ว รัศมีของวงกลมวงนีเ้ทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 3

5
 2. 4

5
 3. 7

8
 4. 9

13
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

6. ก าหนดให้ H เป็นไฮเพอร์โบลาทีม่ีสมการเป็น 16𝑥2 − 9𝑦2 − 144 = 0 ถ้าจดุ A(6,  𝑘) เมื่อ 𝑘 > 0 เป็นจดุอยู่
บนเส้นก ากบัของ H และ F1,  F2 เป็นโฟกสัของ H แล้ว พืน้ท่ีของรูปสามเหลีย่ม AF1F2 เทา่กบัข้อใดตอ่ไปนี ้

 1. 37

2
 ตารางหนว่ย 2. 45

2
 ตารางหนว่ย 

 3. 30 ตารางหนว่ย 4. 40 ตารางหนว่ย 
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เฉลย 

PAT 1 (มี.ค. 59) 11. 5 13. 3 16. 3 41. 20 
PAT 1 (ต.ค. 58) 10. 5 11. 3 40. 117 
PAT 1 (มี.ค. 58) 10. 1 11. 1 19. 4 
PAT 1 (พ.ย. 57) 10. 3 11. 1 
PAT 1 (เม.ย. 57) 8. 1 9* 4 
PAT 1 (มี.ค. 57) 8. 2 9. 4 
PAT 1 (มี.ค. 56) 8. 4 17. 4 31. 162 
PAT 1 (ต.ค. 55) 11. 2 
PAT 1 (มี.ค. 55) 7. 1 8. 3 
PAT 1 (ธ.ค. 54) 6. 1 9. 4 30. 2 
PAT 1 (มี.ค. 54) 8. 4 9. 1 
PAT 1 (ต.ค. 53) 8. 4 
PAT 1 (ก.ค. 53) 8. 1 
PAT 1 (มี.ค. 53) 8. 3 
PAT 1 (ต.ค. 52) 1/6. 4 1/9. 2 1/10. 1 2/7. 5.5 
 2/8. 8 
PAT 1 (ก.ค. 52) 14. 4 15. 1 16. 1 17. 4 
PAT 1 (มี.ค. 52) 14. 3 15. 3 16. 1 17. 1 
A-NET 52 1/8. 1 1/9. 4 
A-NET 51 1/10. 4 1/11. 1 1/12. 4 
A-NET 50 1/7. 4 1/8. 1 2/2. 3 
A-NET 49 1/5. 1 1/6. 4 
 


