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วิชาสามญั คณิตศาสตร ์1 (มี.ค. 65) 
วนัอาทิตยท์ี่ 20 มีนาคม 2565  เวลา 8.30 - 10.00 น. 
 

ตอนที่ 1  แบบปรนยั 5 ตวัเลอืก เลอืก 1 ค าตอบทีถ่กูที่สดุ  จ านวน 25 ขอ้ ขอ้ละ 3 คะแนน รวม 75 คะแนน 

1. ให ้เอกภพสมัพทัธ ์𝑈 แทนเซตของจ านวนเตม็บวกทัง้หมดที่ไมเ่กิน 10 

 และ 𝐴, 𝐵 เป็นสบัเซตของ 𝑈 โดยที่ 𝐴 แทนเซตของจ านวนคูท่ี่นอ้ยกวา่ 10 

 ถา้  𝑛(𝐴′ ∪ 𝐵)  =  7  และ  3  ∉  𝐴′ − 𝐵  แลว้ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. 𝐵  ⊂  𝐴′ 2. 5  ∈  𝐴 ∩ 𝐵 3. 𝑛(𝐴 ∩ 𝐵)  =  1 

 4. 𝑛(𝐵)  =  1 5. 𝑛(𝐴 ∪ 𝐵)  =  4 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

2. พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 ก. ก าหนด 𝑝, 𝑞 และ 𝑟 เป็นประพจน ์   (𝑝 ∨ 𝑞) → 𝑟  สมมลูกบั  (𝑝 → 𝑟) ∧ (𝑞 → 𝑟) 

 ข. ก าหนด 𝑝, 𝑞 และ 𝑟 เป็นประพจน ์   [𝑝 → (𝑞 ∧ 𝑟)] ∨ (𝑝 ∨ 𝑞)  เป็นสจันิรนัดร ์

 ค. ก าหนดเอกภพสมัพทัธค์ือเซตของจ านวนจรงิ  ∃𝑥 [ |
2𝑥 1
𝑥2 2𝑥

|  > 0 ]  มีคา่ความจรงิเป็นเท็จ 
 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

1 Mar 2025 



2    วิชาสามญั คณิตศาสตร ์1 (มี.ค. 65) 

3. รา้นอาหารแหง่หนึง่ มชีดุอาหาร 5 ชดุ ดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 โดยชดุอาหารแตล่ะชดุใหเ้ลอืกอาหารจานหลกั 1 อยา่ง เครือ่งดืม่ 1 อยา่ง และ ของหวาน 1 อยา่ง เทา่นัน้ 

 ถา้มานีตอ้งการเลอืกชดุอาหาร 1 ชดุ โดยมีเง่ือนไขดงันี ้
 1) ถา้เลอืกพซิซา แลว้จะไมเ่ลอืกไอศกรมีและไมเ่ลอืกบวัลอย 

 2) เลอืกชานม ก็ตอ่เมื่อ เลอืกอาหารจานหลกัเป็นขา้วผดัหรอืสปาเกตตี 
 3) เลอืกขา้วผดั ก็ตอ่เมื่อ เลอืกชานมและเลอืกไอศกรมี 

 แลว้มานตีอ้งเลอืกชดุอาหารชดุใด 
 1. ชดุที่ 1 2. ชดุที่ 2 3. ชดุที่ 3 4. ชดุที่ 4 5. ชดุที่ 5 
 
 
 
 

4. ชมรมดนตรซีือ้พวงกญุแจแบบเดยีวกนัจากรา้นคา้แหง่หนึง่จ านวน 2 ครัง้ 
โดยครัง้แรก จ่ายเงินซือ้พวงกญุแจ 1,800 บาท  และน าพวงกญุแจไปแจกใหส้มาชิกชมรม 40 ชิน้  จากนัน้น าพวง
กญุแจสว่นท่ีเหลอืไปขายในราคาที่สงูกวา่ราคาที่ซือ้มาอยู ่10 บาทตอ่ชิน้ ท าใหไ้ดเ้งินจากการขายพวงกญุแจสว่นท่ี
เหลอืนีท้ัง้หมด 2,000 บาท 

ครัง้ที่สอง ซือ้พวงกญุแจอีก 20 ชิน้ และรา้นคา้ลดราคาใหชิ้น้ละ 20% จากราคาทีซ่ือ้ในครัง้แรก ชมรมดนตรตีอ้ง
จ่ายเงินในการซือ้พวงกญุแจครัง้ที่สองทัง้หมดก่ีบาท 

 1. 240 2. 300 3. 400 4. 480 5. 600 
 
 
 
 
 
 
 

5. ให ้𝑎 เป็นจ านวนเต็มลบท่ีมากที่สดุที่ท  าให ้ 𝑎2𝑥2 + 9𝑥 + 1  =  0  ไมม่ีค  าตอบที่เป็นจ านวนจรงิ  และ 𝑏 เป็น
จ านวนจรงิ  ถา้ 𝑎 เป็นค าตอบของ  (𝑎2𝑥2 + 9𝑥 + 1)(2𝑥 − 𝑏)  =  0  แลว้  𝑎 + 𝑏  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −27 2. −15 3. −12 4. 4 5. 5 
 
 
 
 
 
 
 

ชดุที่ อาหารจานหลกั เครือ่งดื่ม ของหวาน 

1 พิซซา น า้อดัลมหรอืน า้เปลา่ บวัลอยหรอืไอศกรมี 

2 สปาเกตตีหรอืก๋วยเตี๋ยว ชานม ไอศกรมี 

3 ขา้วผดั ชานมหรอืน า้อดัลม ผลไมห้รอืบวัลอย 

4 พิซซาหรอืก๋วยเตี๋ยว ชานม ผลไมห้รอืไอศกรมี 

5 ขา้วผดัหรอืพิซซา น า้เปลา่ บวัลอยหรอืผลไม ้
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6. ถา้  𝑟1 =  { (𝑥, 𝑦) ∈ ℝ × ℝ | 𝑦 = √10 − √𝑥 + 3 }  และ  𝑟2 = { (𝑥, 𝑦) ∈ ℝ × ℝ | 𝑦 =
9

√𝑥2−3𝑥−4
 } 

 แลว้  𝐷𝑟1
 ∩ 𝐷𝑟2

  เทา่กบัเซตในขอ้ใด 
 1. [−3, −1) ∪ (4, 97] 2. [−3, −1) ∪ (3, 97] 3. [−3, −1) 

 4. (3, 97] 5. (4, 97] 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. ให ้ 𝐴 แทนเซตค าตอบของ    log(log 64) − log(log 4)  =  log 𝑥 

 และ 𝐵 แทนเซตค าตอบของ    9𝑥 + 3𝑥+1  =  3𝑥+2 + 27 

 แลว้ผลบวกของสมาชิกทกุตวัในเซต  𝐴 ∪ 𝐵  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. 4 2. 5 3. 6 4. 17 5. 18 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

8. ให ้ 𝑓(𝑥)  =  2 log2 𝑥  และ  𝑔(𝑥)  =  2 log4(𝑥 + 1) + 1    ถา้กราฟของฟังกช์นั 𝑓 และ 𝑔 ตดักนัท่ีจดุ (𝑎, 𝑏) 

 เมื่อ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ  แลว้คา่ของ 𝑎 ที่เป็นไปไดท้ัง้หมดคือขอ้ใด 

 1. √2 − 1 2. 1+√5

2
 3. 1 + √3 

 4. 1 + √3  และ  1 − √3 5. 1+√5

2
  และ  1−√5

2
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9. ก าหนดวงกลมรศัมียาว 1 หนว่ย ดงัรูป 
 ใหม้มุ AOB มีขนาด 𝛼 เรเดียน โดยที่ 𝛼 ∈ (0, 

𝜋

2
 ) 

 ใหม้มุ AOD มีขนาด 𝛽 เรเดียน โดยที่ 𝛽 ∈ ( 
𝜋

2
 , 𝜋 ) 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) AB  =  sin 𝛼 

 (ข) BC  =  √2 − 2 sin 𝛼 

 (ค) สว่นโคง้ CD ยาว  𝛽 −
𝜋

2
  หนว่ย 

 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
 
 
 
 
 

10. ให ้𝑧 เป็นจ านวนเชิงซอ้นท่ีสอดคลอ้งกบัสมการ  𝑧̅ + i|𝑧|  =  12 + 9i  เมื่อ  i2 = −1 

 สว่นจินตภาพของ 𝑧 เทา่กบัเทา่ใด 
 1. −

21

2
 2. −

7

2
 3. −

3

2
 4. 3

2
 5. 7

2
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. ให ้𝑧1 , 𝑧2 และ 𝑧3 เป็นจ านวนเชิงซอ้น โดยที่  |𝑧1| = 3 ,  |𝑧2| = 2  และ  |𝑧3| = 1    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) 𝑧1𝑧1̅  =  9 

 (ข) |(
1

𝑧1
) (−𝑧2)(𝑧3̅)|  =  6 

 (ค) ถา้  |𝑧1𝑧2𝑧3𝑧3̅ + 𝑧1𝑧2𝑧2̅𝑧3 + 𝑧1𝑧1̅𝑧2𝑧3|  =  18  แลว้  |𝑧1 + 𝑧2 + 𝑧3|  =  6 

 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
 
 
 
 
 
 

(1,0) 

(0,1) C 

D 

O A 

B 

𝑋  

𝑌  
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12. ก าหนดเมทรกิซแ์ตง่เตมิของระบบสมการระบบหนึง่ คือ  [ 
1 1 −1
1 2 −2
1 1 0

 | 
−3
−4
2

 ] 

 ใชก้ารด าเนินการตามแถวเพื่อแปลงเมทรกิซแ์ตง่เตมินีไ้ดเ้ป็น  [ 
1 1 −1
0 1 −1
0 0 1

 | 
𝑎
𝑏
𝑐

 ]  เมื่อ 𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นจ านวนจรงิ 

 ถา้  𝑋  =  [
1 1 1
1 𝑎 𝑏
1 𝑐 0

]  แลว้  det(2𝑋𝑡)  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 12 2. 18 3. 24 4. 72 5. 96 
 
 
 
 
 
 

13. ให ้ 𝑎1 , 𝑎2 , 𝑎3 , … , 𝑎𝑛 , …  เป็นล าดบัเรขาคณิตทีม่ี 𝑟 เป็นอตัราสว่นรว่ม โดยที่  𝑟 ∈ (0, 1) และ 𝑎1 > 0 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) log 𝑎1 ,  log 𝑎2 ,  log 𝑎3 ,  … ,  log 𝑎𝑛 ,  …  เป็นล าดบัเลขคณิต 

 (ข) 𝑎1
2 ,  𝑎2

2 ,  𝑎3
2 ,  … ,  𝑎𝑛

2 ,  …  เป็นล าดบัเรขาคณิต 

 (ค) 1

𝑎1
 + 

1

𝑎2
 + 

1

𝑎3
 + … + 

1

𝑎𝑛
 + …  เป็นอนกุรมลูเ่ขา้ 

 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
 
 
 
 
 
 
 

14. สนัติฝากเงินกบัธนาคารแหง่หนึง่ ซึง่ใหอ้ตัราดอกเบีย้รอ้ยละ 3 ตอ่ปี และคิดดอกเบีย้แบบทบตน้ทกุเดือน  ถา้สนัติ
ฝากเงินทกุสิน้เดือน เป็นเวลา 12 เดือน โดยสิน้เดือนท่ี 1 ฝากเงิน 3,000 บาท  และจ านวนเงินท่ีฝากในเดือนถดัๆ ไป 
จะเพิ่มขึน้รอ้ยละ 5 ของจ านวนเงินท่ีฝากในเดือนก่อนหนา้  เมื่อสิน้เดือนท่ี 12 หลงัจากที่สนัติฝากเงินแลว้ สนัติจะมี
เงินรวมทัง้หมดก่ีบาท 

 1. ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1 (1.0025)12−𝑛 2. ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1 (1.0025)𝑛−1 

 3. ( ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1) (1.0025)12 4. ( ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1) (
1.002512 − 1

0.0025
) 

 5. ( ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1) (
1.0025(1.002512 − 1)

0.0025
) 
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15. วงกลม  𝑥2 − 70𝑥 + 𝑦2 + 10𝑦 − 144  =  0  มีจดุตดัแกน 𝑋 จดุหนึง่ที่ 𝐴(𝑎, 0)  ซึง่ 𝑎 < 0  และมีจดุตดั 
แกน 𝑌 จดุหนึง่ที่ 𝐵(0, 𝑏)  ซึง่ 𝑏 > 0    ถา้ 𝐿 เป็นเสน้ตรงที่ผา่นจดุศนูยก์ลางของวงกลมนี ้และขนานกบัเสน้ตรงที่
ผา่นจดุ 𝐴 และจดุ 𝐵 แลว้เสน้ตรง 𝐿 ตดัแกน 𝑋 ที่จดุใด 

 1. (−
145

4
 , 0) 2. (−

135

4
 , 0) 3. (55, 0) 4. (

135

4
 , 0) 5. (

145

4
 , 0) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

16. ใหจ้ดุ 𝐴 มีพิกดัเป็น (−25, 0)  และจดุ 𝐵 มีพิกดัเป็น (25, 0) 

 ถา้ 𝑆 คือเซตของจดุ 𝑃 ทัง้หมดในระบบพิกดัฉากสองมิติ โดยที ่ |𝑃𝐴 − 𝑃𝐵|  =  10 

  𝑇 คือเซตของจดุ 𝑄 ทัง้หมดในระบบพิกดัฉากสองมิติ โดยที ่ 𝑄𝐴 + 𝑄𝐵  =  70 
 และรูปสีเ่หลีย่มรูปหนึง่มีจดุยอดทัง้หมดอยูใ่นเซต  𝑆 ∩ 𝑇  แลว้เสน้รอบรูปของรูปสีเ่หลีย่มรูปนีย้าวก่ีหนว่ย 
 1. 62 2. 70 3. 76 4. 124 5. 140 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

17. ใหจ้ดุ  𝐴(0, 3, 2)    จดุ 𝐵(1, −1, 0)    จดุ 𝐶(2, 1, 3)    และจดุ 𝐷(𝑥, 5, 1)  อยูใ่นระบบพิกดัฉากสามมติิ 
 เมื่อ 𝑥 เป็นจ านวนจรงิ  ถา้ 𝐴𝐵̅̅ ̅̅  ตัง้ฉากกบั  𝐶𝐷̅̅ ̅̅   แลว้ขนาดของ  𝐴𝐷̅̅ ̅̅  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. √489 2. √329 3. √230 4. √201 5. √174 
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18. รา้นอาหารสองแหง่ส ารวจขอ้มลูระยะเวลา (นาท)ี ท่ีลกูคา้แตล่ะคนนั่งรบัประทานอาหารในรา้น พบวา่ มเีปอรเ์ซ็นไทล์
ของขอ้มลูแตล่ะรา้นเป็นดงันี ้

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) มธัยฐานของขอ้มลูของรา้นท่ี 1 มากกวา่มธัยฐานของขอ้มลูของรา้นท่ี 2 

 (ข) รา้นท่ี 2 มีลกูคา้ไมต่  ่ากวา่รอ้ยละ 25 ของจ านวนลกูคา้ของรา้นท่ี 2 ที่ใชเ้วลานั่งรบัประทานอาหาร 
  นอ้ยกวา่ 50 นาที 
 (ค) พิสยัระหวา่งควอรไ์ทลข์องขอ้มลูของรา้นท่ี 1 นอ้ยกวา่ 30 นาท ี
 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ค)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 
 
 
 
 
 
 

19. ในการทอดลกูเตา๋ที่เทีย่งตรง 2 ลกูพรอ้มกนั จ านวน 9 ครัง้  ความนา่จะเป็นท่ีจะไดผ้ลบวกของแตม้บนหนา้ลกูเตา๋
มากกวา่ 10  จ านวน 2 ครัง้ เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 45 (
1

12
)

2
(

11

12
)

7
 2. 45 (

2

12
)

2
(

9

12
)

7
 3. 36 (

1

18
)

2
(

17

18
)

7
 

 4. 36 (
1

12
)

2
(

11

12
)

7
 5. 36 (

2

11
)

2
(

9

11
)

7
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เปอรเ์ซ็นไทลท์ี่ 
ระยะเวลา (นาท)ี ที่ลกูคา้แตล่ะคน 

นั่งรบัประทานอาหาร 
รา้นที่ 1 รา้นที่ 2 

10 24.0 20.0 
20 39.5 42.8 
30 59.0 49.2 
40 70.3 60.7 
50 72.2 73.9 
60 74.0 75.8 
70 91.6 78.8 
80 93.2 88.6 
90 95.1 98.2 
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20. น า้หนกัของนกัเรยีนหอ้งหนึง่มกีารแจกแจงปกติ โดยมีคา่เฉลีย่เป็น 5 เทา่ของสว่นเบี่ยงเบนมาตรฐาน 
และความนา่จะเป็นท่ีนกัเรยีนคนหนึง่จะมีน า้หนกันอ้ยกวา่ 45.6 กิโลกรมั เทา่กบั 0.3300 
ถา้สุม่นกัเรยีนในหอ้งนีม้า 1 คน  แลว้ความนา่จะเป็นท่ีนกัเรยีนคนนีจ้ะมีน า้หนกัอยูร่ะหวา่ง 54.5 ถึง 59.5 กิโลกรมั 
เทา่กบัเทา่ใด 

ก าหนดตารางแสดงพืน้ท่ีใตเ้สน้โคง้ปกตมิาตรฐาน ดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 1. 0.0407 2. 0.0443 3. 0.1553 4. 0.1589 5. 0.1711 
 
 
 
 
 

21. การแขง่ขนัแบดมินตนัประเภทชายเดี่ยวรายการหนึง่ ในการแขง่ขนัรอบคดัเลอืกมีนกักีฬาอยู ่4 กลุม่ กลุม่ละ 6 คน 
โดยที ่  นกักีฬาทกุคนที่อยูใ่นกลุม่เดียวกนัจบัคูแ่ขง่ขนัแบบพบกนัหมด 

   นกักีฬาแตล่ะคูแ่ขง่ขนักนัเพยีงหนึง่ครัง้ 

   ไมม่ีการแขง่ขนัระหวา่งกลุม่ 
 การแขง่ขนัในรอบคดัเลอืกนี ้จะมีจ านวนการแขง่ขนัทัง้หมดก่ีคู่ 
 1. 20 2. 24 3. 60 4. 84 5. 120 
 
 
 
 
 
 

22. รา้นคา้แหง่หนึง่ตอ้งการจดัเรยีงสนิคา้ในตูข้ายของอตัโนมตัิ ซึง่มีชอ่งแสดงสนิคา้อยู ่3 ชัน้ ชัน้ละ 8 ช่อง  หากมีสนิคา้
ที่ตอ้งการจ าหนา่ยในตูอ้ตัโนมตันิีอ้ยู่ 5 ประเภท รวม 24 ชิน้ ประกอบดว้ย นม 8 ยี่หอ้  โยเกิรต์ 5 ยี่หอ้ 
น า้สม้ 4 ยี่หอ้  น า้มะนาว 4 ยี่หอ้  และน า้มะพรา้ว 3 ยี่หอ้  ถา้ตอ้งการน าสนิคา้ทัง้หมดมาจดัเรยีงช่องละ 1 ชิน้ โดย
ใหส้นิคา้ประเภทเดียวกนัวางเรยีงติดกนัและอยูช่ัน้เดียวกนั  แลว้รา้นคา้นีจ้ะสามารถจดัเรยีงสนิคา้ไดแ้ตกตา่งกนั
ทัง้หมดก่ีวิธี 

 1. 3! (4!)25! 8! 2. 3! (4!)2(5!)28! 3. 4(3!)(4!)25! 8! 

 4. 4(3!)2(4!)25! 8! 5. 12(3!)(4!)25! 8! 

 
 
 
 

   

𝑧 −0.95 −0.45 −0.44 −0.33 0.33 0.44 0.45 0.95 

พืน้ที่ใตเ้สน้โคง้
ปกติมาตรฐาน 

0.1711 0.3264 0.3300 0.3707 0.6293 0.6700 0.6736 0.8289 

 

𝑧  0 𝑧  0 
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23. คณุครูซือ้โดนทัหนา้การต์นูท่ีแตกตา่งกนัทัง้หมดมาแจกนกัเรยีนกลุม่หนึง่ จ านวน 18 ชิน้ ประกอบดว้ย โดนทัรส
ช็อกโกแลต 8 ชิน้  โดนทัรสสม้ 4 ชิน้  และโดนทัรสนมสด 6 ชิน้  ถา้อลสิเป็นนกัเรยีนคนแรกที่ไดสุ้ม่หยิบโดนทั 1 ชิน้  
หลงัจากนัน้ชาลเีป็นนกัเรยีนคนที่สองที่ไดสุ้ม่หยิบโดนทั 1 ชิน้  แลว้ความนา่จะเป็นท่ีอลสิและชาลจีะไดโ้ดนทัรส
ตา่งกนัเทา่กบัเทา่ใด 

 1. 49

153
 2. 56

153
 3. 104

153
 4. 29

81
 5. 52

81
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

 
24. ให ้𝑓 เป็นฟังกช์นั โดยที่  𝑓′(𝑥)  =  2𝑥 + 1    ถา้  ℎ(𝑥)  =  𝑓(𝑥2)  แลว้  ℎ′(𝑥)  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. 4𝑥 + 2 2. 2𝑥2 + 1 3. 4𝑥2 + 2𝑥 

 4. 4𝑥3 + 2𝑥 5. 4𝑥3 + 4𝑥 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

25. ให ้𝑓 เป็นฟังกช์นัจาก ℝ ไป ℝ  โดยที่ 𝑓(𝑥) เทา่กบัจ านวนเตม็ที่นอ้ยที่สดุที่มากกวา่หรอืเทา่กบั 𝑥 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) lim 

𝑥→𝑐
 𝑓(𝑥)  มีคา่ ส าหรบัทกุ 𝑐 ∈ ℝ 

 (ข) ฟังกช์นั 𝑓 เป็นฟังกช์นัตอ่เนื่องบนช่วง (𝑛, 𝑛 + 1]  เมื่อ 𝑛 เป็นจ านวนเต็ม 

 (ค) 𝑓′(𝑥)  =  1  เมื่อ  𝑥 ∈ (𝑛, 𝑛 + 1)  และ 𝑛 เป็นจ านวนเต็ม 
 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ค)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 
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ตอนที่ 2  แบบระบายตวัเลขที่เป็นค าตอบ  จ านวน 5 ขอ้ ขอ้ละ 5 คะแนน รวม 25 คะแนน 
26. เซตค าตอบของสมการ  4 sin 5𝜃  =  3  เมื่อ  𝜃 ∈ [0, 3𝜋]  มีสมาชิกทัง้หมดก่ีตวั 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

27. ให ้𝑡 เป็นจ านวนจรงิ  ถา้ล าดบั    4 ,  𝑡 + 1 ,  3𝑡 − 2 ,  …    เป็นล าดบัเรขาคณิต  แลว้ผลบวกของคา่ของ 𝑡 ที่
เป็นไปไดท้ัง้หมดเทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

28. ให ้ 𝑠 = [
𝑎
𝑏
2

]  ,  𝑢⃑⃑ = [
2
1

−2
]  ,  𝑣⃑ = [

0
−3
4

]  และ  𝑤⃑⃑⃑ = [
1
4
3

]    เมื่อ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ  ถา้ขนาดของมมุระหวา่ง 

 𝑠 และ 𝑢⃑⃑  เทา่กบัขนาดของมมุระหวา่ง 𝑠 และ 𝑣⃑    และ 𝑠 ตัง้ฉากกบั 𝑤⃑⃑⃑    แลว้  𝑎 + 𝑏  เทา่กบัเทา่ใด 
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29. ให ้ 𝑓(𝑥)  =  −𝑥2 + 𝑘  เมื่อ 𝑘 เป็นจ านวนจรงิบวก  ถา้พืน้ท่ีที่ปิดลอ้มดว้ยเสน้โคง้  𝑦 = 𝑓(𝑥) กบัแกน 𝑋 เทา่กบั 
36 ตารางหนว่ย  แลว้  𝑓(−1) + 𝑓(1)  เทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

30. สนัติเปิดรา้นขายกางเกงยีนส ์โดยขายกางเกงยีนส ์3 แบบ ไดแ้ก่ ทรงขากระบอก ทรงขาบาน และทรงรดัรูป  ซึง่แตล่ะ
แบบมี 4 ขนาด ไดแ้ก่ S , M , L และ XL    จากการเก็บขอ้มลูการขายกางเกงยีนสข์องสนัตใินเดือนมีนาคม พบวา่ 

  สนัติขายกางเกงยีนสไ์ดท้ัง้หมด 600 ตวั 

  สนัติขายกางเกงยีนสท์รงขากระบอกขนาด M ไดม้ากกวา่ทรงขากระบอกขนาด L อยู ่55 ตวั 

  สนัติขายกางเกงยีนสท์รงขาบานขนาด M ได ้68 ตวั 

  สนัติเขียนแผนภมูิแทง่สว่นประกอบท่ีแสดงรอ้ยละของกางเกงยีนสแ์ตล่ะขนาดที่ขายไดข้องกางเกงยีนสท์รง
ขากระบอกและกางเกงยีนสท์รงขาบาน ไดด้งันี ้

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ในเดือนมีนาคม สนัติขายกางเกงยีนสท์รงรดัรูปไดท้ัง้หมดก่ีตวั 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

100 
90 
80 
70 
60 
50 
40 
30 
20 
10 

0 
 ทรงขากระบอก ทรงขาบาน 

รอ้ยละของกางเกงยีนสแ์ตล่ะขนาดท่ีขายได ้

28 

14 

36 

22 

10 

40 

34 

16 

S M L XL 
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เฉลย 

1. 3 7. 2 13. 2 19. 4 25. 2 
2. 2 8. 3 14. 1 20. 3 26. 16 
3. 5 9. 5 15. 5 21. 3 27. 10 
4. 1 10. 5 16. 4 22. 4 28. 6 
5. 2 11. 1 17. 4 23. 3 29. 16 
6. 1 12. 5 18. 2 24. 4 30. 150 
 

แนวคิด 

1. ให ้เอกภพสมัพทัธ ์𝑈 แทนเซตของจ านวนเตม็บวกทัง้หมดที่ไมเ่กิน 10 

 และ 𝐴, 𝐵 เป็นสบัเซตของ 𝑈 โดยที่ 𝐴 แทนเซตของจ านวนคูท่ี่นอ้ยกวา่ 10 

 ถา้  𝑛(𝐴′ ∪ 𝐵)  =  7  และ  3  ∉  𝐴′ − 𝐵  แลว้ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. 𝐵  ⊂  𝐴′ 2. 5  ∈  𝐴 ∩ 𝐵 3. 𝑛(𝐴 ∩ 𝐵)  =  1 

 4. 𝑛(𝐵)  =  1 5. 𝑛(𝐴 ∪ 𝐵)  =  4 

ตอบ  3 

จากโจทย ์จะได ้ 𝑈 = {1, 2, 3, … , 10}  และ (นอ้ยกวา่ 10 คือไมร่วม 10) 
 

โจทยใ์ห ้ 𝑛(𝐴′ ∪ 𝐵)  =  7  แตจ่ะเห็นวา่ 𝐴′ มีสมาชิก 6 ตวัไปแลว้  ดงันัน้ 𝐵 ตอ้งมีเพิม่อีก 1 ตวั ท่ีไมอ่ยูใ่น 𝐴′   …(∗) 

 (และ 𝐵 อาจมเีลขที่ซ  า้กบั 𝐴′ เพิ่มอกีก่ีตวัก็ได)้ 
โจทยใ์ห ้ 3  ∉  𝐴′ − 𝐵  และเนื่องจาก 3 ∈ 𝐴′  แสดงวา่ 𝐴′ − 𝐵 ตอ้งถกูหกั 3 ออกไป  จึงสรุปไดว้า่ 3 ∈ 𝐵 

1. จาก (∗)  →  1. ผิด 2. เนื่องจาก 5 ∉ 𝐴  →  2. ผิด 

3. จาก (∗) แสดงวา่ 𝐵 มี 1 ตวัที่อยูใ่น 𝐴  →  3. ถกู 

4. จาก (∗) และ 3 ∈ 𝐵 ดว้ย  ดงันัน้ 𝐵 มีสมาชิกมากกวา่ 1 ตวั  →  4. ผิด 

5. เนื่องจาก 3 ∈ 𝐵 ดงันัน้ 𝐴 ∪ 𝐵 จะมีสมาชิกมากกวา่ 4 ตวั  →  5. ผิด 
 

2. พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 ก. ก าหนด 𝑝, 𝑞 และ 𝑟 เป็นประพจน ์   (𝑝 ∨ 𝑞) → 𝑟  สมมลูกบั  (𝑝 → 𝑟) ∧ (𝑞 → 𝑟) 

 ข. ก าหนด 𝑝, 𝑞 และ 𝑟 เป็นประพจน ์   [𝑝 → (𝑞 ∧ 𝑟)] ∨ (𝑝 ∨ 𝑞)  เป็นสจันิรนัดร ์

 ค. ก าหนดเอกภพสมัพทัธค์ือเซตของจ านวนจรงิ  ∃𝑥 [ |
2𝑥 1
𝑥2 2𝑥

|  > 0 ]  มีคา่ความจรงิเป็นเท็จ 
 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
ตอบ  2 

ก. ข. 
 
 
 
 
 

𝐴 =  {2, 4, 6, 8} 
𝐴′ =  {1, 3, 5, 7, 9, 10} 

    (𝑝 ∨ 𝑞) → 𝑟 ≡   (𝑝 → 𝑟) ∧ (𝑞 → 𝑟) 
 ~(𝑝 ∨ 𝑞) ∨ 𝑟 ≡  (~𝑝 ∨ 𝑟) ∧ (~𝑞 ∨ 𝑟) 
(~𝑝 ∧ ~𝑞) ∨ 𝑟 ≡  (~𝑝 ∧ ~𝑞) ∨ 𝑟             

[𝑝 → (𝑞 ∧ 𝑟)] ∨ (𝑝 ∨ 𝑞)  
                           F 

      F                            F 

 T             F             F      F 

           ขดัแยง้              เป็นสจันิรนัดร ์  
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ค. |
2𝑥 1
𝑥2 2𝑥

|  =  (2𝑥)(2𝑥) − (𝑥2)(1)  =  4𝑥2 − 𝑥2  =  3𝑥2 

  →  ตอ้งหาวา่มี 𝑥 ที่ท าให ้ 3𝑥2 > 0 หรอืไม ่ ซึง่มี (เช่น 𝑥 = 1) 
  →  จะไดป้ระพจนเ์ป็นจรงิ    →  ค. ผิด 
 

3. รา้นอาหารแหง่หนึง่ มชีดุอาหาร 5 ชดุ ดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 โดยชดุอาหารแตล่ะชดุใหเ้ลอืกอาหารจานหลกั 1 อยา่ง เครือ่งดืม่ 1 อยา่ง และ ของหวาน 1 อยา่ง เทา่นัน้ 

 ถา้มานีตอ้งการเลอืกชดุอาหาร 1 ชดุ โดยมีเง่ือนไขดงันี ้
 1) ถา้เลอืกพซิซา แลว้จะไมเ่ลอืกไอศกรมีและไมเ่ลอืกบวัลอย 

 2) เลอืกชานม ก็ตอ่เมื่อ เลอืกอาหารจานหลกัเป็นขา้วผดัหรอืสปาเกตตี 
 3) เลอืกขา้วผดั ก็ตอ่เมื่อ เลอืกชานมและเลอืกไอศกรมี 

 แลว้มานตีอ้งเลอืกชดุอาหารชดุใด 
 1. ชดุที่ 1 2. ชดุที่ 2 3. ชดุที่ 3 4. ชดุที่ 4 5. ชดุที่ 5 
ตอบ  5 

ชดุ 1 จะขดักบัเง่ือนไขขอ้ 1 เพราะเลอืกพซิซา แตข่องหวานไมม่อียา่งอื่นนอกจากไอศกรมีกบับวัลอย 

ชดุ 2 จะขดักบัเง่ือนไขขอ้ 3 เพราะเลอืกชานมกบัไอศกรมี แตไ่มเ่ลอืกขา้วผดั 

ชดุ 3 จะขดักบัเง่ือนไขขอ้ 3 เพราะเลอืกขา้วผดั แตไ่มม่ีไอศกรมีใหเ้ลอืกเป็นของหวาน 

ชดุ 4 จะขดักบัเง่ือนไขขอ้ 2 เพราะเลอืกชานม แตจ่านหลกัไมม่ีขา้วผดัหรอืสปาเกตตีใหเ้ลอืก 

ชดุ 5 ถา้เลอืก พิชชา น า้เปลา่ ผลไม ้จะสอดคลอ้งกบัเง่ือนไขทัง้ 3 ขอ้ 
 

4. ชมรมดนตรซีือ้พวงกญุแจแบบเดยีวกนัจากรา้นคา้แหง่หนึง่จ านวน 2 ครัง้ 
โดยครัง้แรก จ่ายเงินซือ้พวงกญุแจ 1,800 บาท  และน าพวงกญุแจไปแจกใหส้มาชิกชมรม 40 ชิน้  จากนัน้น าพวง
กญุแจสว่นท่ีเหลอืไปขายในราคาที่สงูกวา่ราคาที่ซือ้มาอยู ่10 บาทตอ่ชิน้ ท าใหไ้ดเ้งินจากการขายพวงกญุแจสว่นท่ี
เหลอืนีท้ัง้หมด 2,000 บาท 

ครัง้ที่สอง ซือ้พวงกญุแจอีก 20 ชิน้ และรา้นคา้ลดราคาใหชิ้น้ละ 20% จากราคาทีซ่ือ้ในครัง้แรก ชมรมดนตรตีอ้ง
จ่ายเงินในการซือ้พวงกญุแจครัง้ที่สองทัง้หมดก่ีบาท 

 1. 240 2. 300 3. 400 4. 480 5. 600 
ตอบ  1 

สมมติใหค้รัง้แรกซือ้มาชิน้ละ 𝑥 บาท 
ครัง้แรกซือ้ 1,800 บาท  แสดงวา่ซือ้มา 1800

𝑥
 ชิน้ 

แจก 40 ชิน้ จะเหลอื  1800

𝑥
− 40  ชิน้ น าไปขายแพงขึน้ 10 บาท  แสดงวา่ขายชิน้ละ  𝑥 + 10 บาท 

ชดุที่ อาหารจานหลกั เครือ่งดื่ม ของหวาน 

1 พิซซา น า้อดัลมหรอืน า้เปลา่ บวัลอยหรอืไอศกรมี 

2 สปาเกตตีหรอืก๋วยเตี๋ยว ชานม ไอศกรมี 

3 ขา้วผดั ชานมหรอืน า้อดัลม ผลไมห้รอืบวัลอย 

4 พิซซาหรอืก๋วยเตี๋ยว ชานม ผลไมห้รอืไอศกรมี 

5 ขา้วผดัหรอืพิซซา น า้เปลา่ บวัลอยหรอืผลไม ้
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ไดเ้งินจากการขาย 2,000 บาท  แสดงวา่ 

 
 
 
 
 
 
 
 

ดงันัน้ ครัง้แรกซือ้มาชิน้ละ 15 บาท 

ครัง้ที่สอง ลด 20% จะเหลอื  80

100
× 15  =  12 บาท  →  ซือ้ 20 ชิน้เป็นเงิน  12 × 20  =  240 บาท 

 

5. ให ้𝑎 เป็นจ านวนเต็มลบท่ีมากที่สดุที่ท  าให ้ 𝑎2𝑥2 + 9𝑥 + 1  =  0  ไมม่ีค  าตอบที่เป็นจ านวนจรงิ  และ 𝑏 เป็น
จ านวนจรงิ  ถา้ 𝑎 เป็นค าตอบของ  (𝑎2𝑥2 + 9𝑥 + 1)(2𝑥 − 𝑏)  =  0  แลว้  𝑎 + 𝑏  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −27 2. −15 3. −12 4. 4 5. 5 
ตอบ  2 

จากสตูรจ านวนค าตอบ  สมการ  𝑎2𝑥2 + 9𝑥 + 1  =  0  จะไมม่คี  าตอบเป็นจ านวนจรงิเมื่อ 

 
 
 
 
 
 

โจทยใ์ห ้ 𝑎 เป็นค าตอบของ  (𝑎2𝑥2 + 9𝑥 + 1)(2𝑥 − 𝑏)  =  0 

แต ่ 𝑎2𝑥2 + 9𝑥 + 1  =  0  ไมม่ีค  าตอบทีเ่ป็นจ านวนจรงิ  ดงันัน้   𝑎 เป็นค าตอบของ  2𝑥 − 𝑏  =  0 

 −5 เป็นค าตอบของ  2𝑥 − 𝑏  =  0 

 

 ดงันัน้  𝑎 + 𝑏  =  −5 + (−10)  =  −15 

 

6. ถา้  𝑟1 =  { (𝑥, 𝑦) ∈ ℝ × ℝ | 𝑦 = √10 − √𝑥 + 3 }  และ  𝑟2 = { (𝑥, 𝑦) ∈ ℝ × ℝ | 𝑦 =
9

√𝑥2−3𝑥−4
 } 

 แลว้  𝐷𝑟1
 ∩ 𝐷𝑟2

  เทา่กบัเซตในขอ้ใด 
 1. [−3, −1) ∪ (4, 97] 2. [−3, −1) ∪ (3, 97] 3. [−3, −1) 

 4. (3, 97] 5. (4, 97] 

ตอบ  1 

𝑟1:  ในรูทตอ้ง ≥ 0 𝑟2:  ในรูทตอ้ง ≥ 0 และตวัสว่นหา้มเป็น 0 

 และ 
 
 
 
 

จะได ้ 𝐷𝑟1
 =  [−3,  97]  และ  𝐷𝑟2

 =  (−∞, −1) ∪ (4, ∞)  ซึง่อินเตอรเ์ซก็กนัจะเหลอื  [−3, −1) ∪ (4, 97] 

 

(
1800

𝑥
− 40) (𝑥 + 10) =  2000 

    (
45

𝑥
− 1) (𝑥 + 10) =  50 

    45 +
450

𝑥
− 𝑥 − 10 =  50 

45𝑥 + 450 − 𝑥2 − 10𝑥 =  50𝑥 
                        0 =  𝑥2 + 15𝑥 − 450 
                        0 = (𝑥 − 15)(𝑥 + 30) 
                                                      𝑥 =  15 ,  −30 ราคาเป็นลบไมไ่ด ้

    92 − 4(𝑎2)(1) <  0 
       4𝑎2 − 92 >  0 
(2𝑎 + 9)(2𝑎 − 9) >  0 

จ านวนเตม็ลบท่ีมากที่สดุในชว่งนีค้ือ −5 

ดงันัน้  𝑎 = −5    …(∗) 

จาก (∗) 

2(−5) − 𝑏 =  0 
   −10 =  𝑏 

−
9

2
          

9

2
 

+      −      + 

𝑥 + 3 ≥   0 
𝑥 ≥ −3 

10 − √𝑥 + 3  ≥  0 

  10 ≥  √𝑥 + 3 
100 ≥     𝑥 + 3 
  97 ≥     𝑥 

  𝑥2 − 3𝑥 − 4 >  0 
(𝑥 + 1)(𝑥 − 4) >  0 

−1         4 

+      −      + 
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7. ให ้ 𝐴 แทนเซตค าตอบของ    log(log 64) − log(log 4)  =  log 𝑥 

 และ 𝐵 แทนเซตค าตอบของ    9𝑥 + 3𝑥+1  =  3𝑥+2 + 27 

 แลว้ผลบวกของสมาชิกทกุตวัในเซต  𝐴 ∪ 𝐵  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. 4 2. 5 3. 6 4. 17 5. 18 
ตอบ  2 

 
 
 
 
 
 

 
 

 จะไดผ้ลบวกของค าตอบคือ  3 + 2  =  5 

 

8. ให ้ 𝑓(𝑥)  =  2 log2 𝑥  และ  𝑔(𝑥)  =  2 log4(𝑥 + 1) + 1    ถา้กราฟของฟังกช์นั 𝑓 และ 𝑔 ตดักนัท่ีจดุ (𝑎, 𝑏) 

 เมื่อ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ  แลว้คา่ของ 𝑎 ที่เป็นไปไดท้ัง้หมดคือขอ้ใด 

 1. √2 − 1 2. 1+√5

2
 3. 1 + √3 

 4. 1 + √3  และ  1 − √3 5. 1+√5

2
  และ  1−√5

2
 

ตอบ  3 

หาจดุตดักราฟ ตอ้งแกร้ะบบสมการ 
 
(1) = (2) : 
 
 
 
 
 
 
 
 

ใชส้ตูร  −𝑏±√𝑏2−4𝑎𝑐

2𝑎
  จะได ้ 𝑥 =  

−(−2)±√(−2)2−4(1)(−2)

2(1)
  =  

2±2√3

2
  =  1 ± √3 

แตห่ลงั log ตอ้งเป็นบวก ดงันัน้  1 − √3  ใชไ้มไ่ด ้ (√3 ≈ 1.732)  จึงเหลอื  𝑥 = 1 + √3  คา่เดยีว 

คา่ 𝑎 คือพิกดั 𝑋 ของจดุตดั ดงันัน้  𝑎 = 1 + √3 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

log(log 64) − log(log 4) =  log 𝑥 

               log
log 64

log 4
 =  log 𝑥 

                    log4 64 =         𝑥 

                         3 =         𝑥 

   9𝑥  +  3𝑥+1 =  3𝑥+2 + 27 
(32)𝑥 + 3𝑥 ∙ 31 =  3𝑥 ∙ 32 + 27 
32𝑥 + 3(3𝑥) =  9(3𝑥) + 27 
32𝑥 − 6(3𝑥) − 27 =  0 
 (3𝑥 − 9)(3𝑥 + 3) =  0 
   3𝑥 =  9 ,  −3 
     𝑥 =  2 

จ านวนบวก ยกก าลงัอะไรก็เป็นบวก 

𝑦 =  2 log2 𝑥 …(1) 
𝑦 =  2 log4(𝑥 + 1) + 1 …(2) 

2 log2 𝑥 =  2 log4(𝑥 + 1) + 1 

   log2 𝑥2 =  2 log(22)(𝑥 + 1) + 1 

   log2 𝑥2 =  
2

2
log2(𝑥 + 1) + 1 

   log2 𝑥2 =     log2(𝑥 + 1) + log2 2 

   log2 𝑥2 =     log2   (𝑥 + 1)(2) 

            𝑥2 =                   2𝑥 + 2 

           𝑥2 − 2𝑥 − 2  =  0 
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9. ก าหนดวงกลมรศัมียาว 1 หนว่ย ดงัรูป 
 ใหม้มุ AOB มีขนาด 𝛼 เรเดียน โดยที่ 𝛼 ∈ (0, 

𝜋

2
 ) 

 ใหม้มุ AOD มีขนาด 𝛽 เรเดียน โดยที่ 𝛽 ∈ ( 
𝜋

2
 , 𝜋 ) 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) AB  =  sin 𝛼 

 (ข) BC  =  √2 − 2 sin 𝛼 

 (ค) สว่นโคง้ CD ยาว  𝛽 −
𝜋

2
  หนว่ย 

 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
ตอบ  5 

ก. จากนยิาม จะไดพ้ิกดั B คือ  (cos 𝛼 , sin 𝛼)  ดงันัน้  AB  =  พิกดั 𝑌  =  sin 𝛼       

ข. ใชส้ตูรระยะระหวา่งจดุ  √(∆𝑥)2 + (∆𝑦)2 

 จะได ้ BC  =  ระยะจาก C(0, 1) ไปยงั 𝐵(cos 𝛼 , sin 𝛼)  =  √(0 − cos 𝛼)2 + (1 − sin 𝛼)2 

 
 

ค. มมุ AOD มีขนาด 𝛽  ดงันัน้ สว่นโคง้จาก (1,0) ไป D ยาว 𝛽 

 และเนื่องจาก AOC มีขนาด 𝜋
2
  ดงันัน้ สว่นโคง้จาก (1,0) ไป C ยาว 𝜋

2
 

 เอาสว่นโคง้ทัง้สองมาหกักนั จะเหลอื สว่นโคง้ CD ยาว  𝛽 −
𝜋

2
       

 

10. ให ้𝑧 เป็นจ านวนเชิงซอ้นท่ีสอดคลอ้งกบัสมการ  𝑧̅ + i|𝑧|  =  12 + 9i  เมื่อ  i2 = −1 

 สว่นจินตภาพของ 𝑧 เทา่กบัเทา่ใด 
 1. −

21

2
 2. −

7

2
 3. −

3

2
 4. 3

2
 5. 7

2
 

ตอบ  5 

ให ้ 𝑧 = 𝑥 + 𝑦i  จะได ้ 𝑧̅  =  𝑥 − 𝑦i  และ  |𝑧| = √𝑥2 + 𝑦2 

แทนในสมการ จะได ้

 

เทียบสว่นจรงิ และสว่นจินตภาพ จะได ้ 𝑥 = 12  และ 

 
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 

(1,0) 

(0,1) C 

D 

O A 

B 

𝑋  

𝑌  

=  √cos2 𝛼 + 1 − 2 sin 𝛼 + sin2 𝛼 

=                   √2 − 2 sin 𝛼       
cos2 𝛼 + sin2 𝛼  =  1 

  𝑥 − 𝑦i + i√𝑥2 + 𝑦2 =  12 + 9i 

𝑥 + (√𝑥2 + 𝑦2 − 𝑦)i =  12 + 9i 

 √𝑥2 + 𝑦2 − 𝑦 =  9 

√122 + 𝑦2 =  𝑦 + 9 

   144 + 𝑦2 =  𝑦2 + 18𝑦 + 81 
     63 =            18𝑦 

       
7

2
 =                 𝑦 
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11. ให ้𝑧1 , 𝑧2 และ 𝑧3 เป็นจ านวนเชิงซอ้น โดยที่  |𝑧1| = 3 ,  |𝑧2| = 2  และ  |𝑧3| = 1    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) 𝑧1𝑧1̅  =  9 

 (ข) |(
1

𝑧1
) (−𝑧2)(𝑧3̅)|  =  6 

 (ค) ถา้  |𝑧1𝑧2𝑧3𝑧3̅ + 𝑧1𝑧2𝑧2̅𝑧3 + 𝑧1𝑧1̅𝑧2𝑧3|  =  18  แลว้  |𝑧1 + 𝑧2 + 𝑧3|  =  6 

 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
ตอบ  1 

ก. จากสตูร จะได ้ 𝑧1𝑧1̅  =  |𝑧1|2  =  32  =  9     

ข. จากสมบตัิ  |𝑧| = |𝑧̅| = |−𝑧| = |−𝑧̅|  และ คา่สมับรูณ ์กระจายในการคณูหารได ้

 ดงันัน้  |( 1

𝑧1
) (−𝑧2)(𝑧3̅)|  =  

|𝑧2| |𝑧3|

|𝑧1|
  =  

2 ∙ 1

3
  =  

2

3
     

ค. จาก 
 
 
 
 
 
 

12. ก าหนดเมทรกิซแ์ตง่เตมิของระบบสมการระบบหนึง่ คือ  [ 
1 1 −1
1 2 −2
1 1 0

 | 
−3
−4
2

 ] 

 ใชก้ารด าเนินการตามแถวเพื่อแปลงเมทรกิซแ์ตง่เตมินีไ้ดเ้ป็น  [ 
1 1 −1
0 1 −1
0 0 1

 | 
𝑎
𝑏
𝑐

 ]  เมื่อ 𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นจ านวนจรงิ 

 ถา้  𝑋  =  [
1 1 1
1 𝑎 𝑏
1 𝑐 0

]  แลว้  det(2𝑋𝑡)  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 12 2. 18 3. 24 4. 72 5. 96 
ตอบ  5 

จะเห็นวา่  [ 
1 1 −1
1 2 −2
1 1 0

 | 
−3
−4
2

 ]    
−𝑅1 + 𝑅2

−𝑅1 + 𝑅3

~
    [ 

1 1 −1
0 1 −1
0 0 1

 | 
−3
−1
5

 ]    ดงันัน้  𝑎 = −3 ,  𝑏 = −1 ,  𝑐 = 5 

จะได ้ det(2𝑋𝑡)  =  23 det(𝑋𝑡)  =  8 det 𝑋  =  8|
1 1 1
1 −3 −1
1 5 0

| =  8((0 − 1 + 5) − (−3 − 5 + 0)) 

 =                        96 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

|𝑧1𝑧2𝑧3𝑧3̅ + 𝑧1𝑧2𝑧2̅𝑧3 + 𝑧1𝑧1̅𝑧2𝑧3| =  18 

       |𝑧1𝑧2𝑧3(𝑧3̅ + 𝑧2̅ + 𝑧1̅)| =  18 

   |𝑧1| |𝑧2| |𝑧3| |𝑧1̅ + 𝑧2̅ + 𝑧3̅| =  18 

     3  ∙  2  ∙   1 ∙ |𝑧1 + 𝑧2 + 𝑧3̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ ̅̅ | =  18 

                           |𝑧1 + 𝑧2 + 𝑧3| =    3   

ดงึตวัรว่ม 

คา่สมับรูณ ์กระจายในการคณูได ้

สงัยคุ กระจายในการบวกได ้

|𝑧| = |𝑧̅| 
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13. ให ้ 𝑎1 , 𝑎2 , 𝑎3 , … , 𝑎𝑛 , …  เป็นล าดบัเรขาคณิตทีม่ี 𝑟 เป็นอตัราสว่นรว่ม โดยที่  𝑟 ∈ (0, 1) และ 𝑎1 > 0 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) log 𝑎1 ,  log 𝑎2 ,  log 𝑎3 ,  … ,  log 𝑎𝑛 ,  …  เป็นล าดบัเลขคณิต 

 (ข) 𝑎1
2 ,  𝑎2

2 ,  𝑎3
2 ,  … ,  𝑎𝑛

2 ,  …  เป็นล าดบัเรขาคณิต 

 (ค) 1

𝑎1
 + 

1

𝑎2
 + 

1

𝑎3
 + … + 

1

𝑎𝑛
 + …  เป็นอนกุรมลูเ่ขา้ 

 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้ง 
ตอบ  2 

ก. log 𝑎2 − log 𝑎1  =  log
𝑎2

𝑎1
  =  log 𝑟 

 log 𝑎3 − log 𝑎2  =  log
𝑎3

𝑎2
  =  log 𝑟 

              ⋮ 

ข. 𝑎2
2

𝑎1
2  =  (

𝑎2

𝑎1
)

2
  =  𝑟2 

 
𝑎3

2

𝑎2
2  =  (

𝑎3

𝑎2
)

2
  =  𝑟2 

         ⋮ 
ค. 1

𝑎2
÷

1

𝑎1
  =  

𝑎1

𝑎2
  =  

1

𝑟
 

 
1

𝑎3
÷

1

𝑎2
  =  

𝑎2

𝑎3
  =  

1

𝑟
 

                ⋮ 
 

14. สนัติฝากเงินกบัธนาคารแหง่หนึง่ ซึง่ใหอ้ตัราดอกเบีย้รอ้ยละ 3 ตอ่ปี และคิดดอกเบีย้แบบทบตน้ทกุเดือน  ถา้สนัติ
ฝากเงินทกุสิน้เดือน เป็นเวลา 12 เดือน โดยสิน้เดือนท่ี 1 ฝากเงิน 3,000 บาท  และจ านวนเงินท่ีฝากในเดือนถดัๆ ไป 
จะเพิ่มขึน้รอ้ยละ 5 ของจ านวนเงินท่ีฝากในเดือนก่อนหนา้  เมื่อสิน้เดือนท่ี 12 หลงัจากที่สนัติฝากเงินแลว้ สนัติจะมี
เงินรวมทัง้หมดก่ีบาท 

 1. ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1 (1.0025)12−𝑛 2. ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1 (1.0025)𝑛−1 

 3. ( ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1) (1.0025)12 4. ( ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1) (
1.002512 − 1

0.0025
) 

 5. ( ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1) (
1.0025(1.002512 − 1)

0.0025
) 

ตอบ  1 

เริม่ฝาก 3,000 บาท และเดือนถดัไปฝากเพิ่ม 5%  ของเดือนก่อนหนา้  →  1 + 
5

100
  =  1.05 

ดงันัน้ เงินท่ีฝากในแตล่ะเดือน จะเป็นล าดบัเรขาคณิต  3000 ,  3000(1.05) ,  3000(1.05)2 ,  … 

ทบตน้ทกุเดือน  →  งวดละ 1 เดือน 

ดอกเบีย้ 3% ตอ่ปี  คิดเป็นดอกเบีย้ตอ่งวด  3%

12
  =  0.25%  →  จะได ้ 1 + 𝑟  =  1 + 

0.25

100
  =  1.0025 

เดือน 1 ฝาก 3,000 บาท ตัง้แตส่ิน้เดือน 1 ถึงสิน้เดือน 12 จะมี 11 งวด    (ฝากสิน้เดือน จ านวนงวดจะนอ้ยลงไป 1) 
เมื่อสิน้เดือน 12 เงินนีจ้ะเพิ่มมลูคา่เป็น  3,000(1.0025)11 

จะเห็นวา่ พจนค์ูท่ี่อยูต่ิดกนั ลบกนัได ้ log 𝑟  เทา่กนัเสมอ 

จึงเป็นล าดบัเลขคณิต   

จะเห็นวา่ พจนค์ูท่ี่อยูต่ิดกนั หารกนัได ้ 𝑟2  เทา่กนัเสมอ 

จึงเป็นล าดบัเรขาคณิต   

จะเห็นวา่ พจนค์ูท่ี่อยูต่ิดกนั หารกนัได ้ 1
𝑟
  เทา่กนัเสมอ 

เนื่องจาก  0 < 𝑟 < 1  จะท าให ้ 1
𝑟
 > 1 

จึงเป็นอนกุรมเรขาคณิต ที่มีอตัราสว่นรว่ม > 1  ซึง่จะลูอ่อก   
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เดือน 2 ฝาก 3,000(1.05) บาท  โดยจ านวนงวดจะนอ้ยลง 1 เหลอื 10 งวด 

เมื่อสิน้เดือน 12 เงินนีจ้ะเพิ่มมลูคา่เป็น  3,000(1.05)(1.0025)10 
    ⋮  
รวมมลูคา่ ณ สิน้เดือน 12 ของทกุๆ เดือน จะได ้

=  3,000(1.0025)11 + 3,000(1.05)(1.0025)10 + 3,000(1.05)2(1.0025)9 + … 

=                                ∑
𝑛=1

12

3,000(1.05)𝑛−1 (1.0025)12−𝑛 

 

15. วงกลม  𝑥2 − 70𝑥 + 𝑦2 + 10𝑦 − 144  =  0  มีจดุตดัแกน 𝑋 จดุหนึง่ที่ 𝐴(𝑎, 0)  ซึง่ 𝑎 < 0  และมีจดุตดั 
แกน 𝑌 จดุหนึง่ที่ 𝐵(0, 𝑏)  ซึง่ 𝑏 > 0    ถา้ 𝐿 เป็นเสน้ตรงที่ผา่นจดุศนูยก์ลางของวงกลมนี ้และขนานกบัเสน้ตรงที่
ผา่นจดุ 𝐴 และจดุ 𝐵 แลว้เสน้ตรง 𝐿 ตดัแกน 𝑋 ที่จดุใด 

 1. (−
145

4
 , 0) 2. (−

135

4
 , 0) 3. (55, 0) 4. (

135

4
 , 0) 5. (

145

4
 , 0) 

ตอบ  5 

จดุตดัแกน 𝑋 แทน 𝑦 = 0 : จดุตดัแกน 𝑌 แทน 𝑥 = 0 : 

 
 
 

โจทยใ์ห ้ 𝑎 < 0  จะได ้ 𝑎 = −2 โจทยใ์ห ้ 𝑏 > 0  จะได ้ 𝑏 = 8 

ดงันัน้ เสน้ตรงที่ผา่น 𝐴(−2, 0) และ 𝐵(0, 8)  จะมีความชนั  
∆𝑦

∆𝑥
  =  8−0

0−(−2)
  =  4    …(∗) 

หาจดุศนูยก์ลาง  →  จดัรูป 
 
 
 

ดงันัน้ 𝐿 ผา่น (35, −5)  ถา้ให ้𝐿 ตดัแกน 𝑋 ที่จดุ (𝑘, 0)  จะไดค้วามชนัของ 𝐿 คือ  ∆𝑦

∆𝑥
  =  0−(−5)

𝑘−35
  =  

5

𝑘−35
 

แต ่𝐿 ขนานกบัเสน้ตรงที่ผา่น 𝐴 และ 𝐵  ดงันัน้ ความชนั  5

𝑘−35
  =  4    (จาก (∗)) 

 
 
 
 

16. ใหจ้ดุ 𝐴 มีพิกดัเป็น (−25, 0)  และจดุ 𝐵 มีพิกดัเป็น (25, 0) 

 ถา้ 𝑆 คือเซตของจดุ 𝑃 ทัง้หมดในระบบพิกดัฉากสองมิติ โดยที ่ |𝑃𝐴 − 𝑃𝐵|  =  10 

  𝑇 คือเซตของจดุ 𝑄 ทัง้หมดในระบบพิกดัฉากสองมิติ โดยที ่ 𝑄𝐴 + 𝑄𝐵  =  70 
 และรูปสีเ่หลีย่มรูปหนึง่มีจดุยอดทัง้หมดอยูใ่นเซต  𝑆 ∩ 𝑇  แลว้เสน้รอบรูปของรูปสีเ่หลีย่มรูปนีย้าวก่ีหนว่ย 
 1. 62 2. 70 3. 76 4. 124 5. 140 
ตอบ  4 

𝑆 สอดคลอ้งกบัสมบตัิของไฮเพอรโ์บลา ท่ีมีโฟกสัที่ 𝐴(−25, 0) และ 𝐵(25, 0)  และแกนตามขวางยาว 10 

จะไดร้ะยะโฟกสั  𝑐 = 25  และ  𝑎 = 
10

2
 = 5    และจะได ้ 𝑏2 =  𝑐2 − 𝑎2  =  252 − 52  =  600 

โฟกสัเรยีงในแนวนอน จงึเป็นไฮเพอรโ์บลาแนวนอน  จดุศนูยก์ลาง จะอยูต่รงกลางระหวา่งโฟกสั  →  คือ (0, 0) 

แทนในสมการไฮเพอรโ์บลาแนวนอน  (𝑥−ℎ)2

𝑎2 −
(𝑦−𝑘)2

𝑏2   =  1  จะได ้ 
𝑥2

52 −
𝑦2

600
  =  1    …(1) 

 

𝑥2 − 70𝑥 + 02 + 10(0) − 144 =  0 
      (𝑥 − 72)(𝑥 + 2) =  0 
          𝑥 = 72 , −2 

02 − 70(0) + 𝑦2 + 10𝑦 − 144 =  0 
                         (𝑦 − 8)(𝑦 + 18) =  0 
                              𝑦 = 8 , −18 

𝑥2 − 70𝑥 + 𝑦2 + 10𝑦 =  144 
𝑥2 − 2(35)𝑥 + 352 + 𝑦2 + 2(5)𝑦 + 52 =  144 + 352 + 52 
          (𝑥 − 35)2        +          (𝑦 + 5)2 =  144 + 352 + 52 

จะไดจ้ดุศนูยก์ลางคือ (35, −5) 

  5 =  4𝑘 − 140 
145

4
 =     𝑘 →  ตดัแกน 𝑋 ที ่ (145

4
 , 0) 
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T สอดคลอ้งกบัสมบตัิของวงร ีท่ีมีโฟกสัที่ 𝐴(−25, 0) และ 𝐵(25, 0)  และแกนเอกยาว 70 

จะไดร้ะยะโฟกสั  𝑐 = 25  และ  𝑎 = 
70

2
 = 35    และจะได ้ 𝑏2 =  𝑎2 − 𝑐2  =  352 − 252  =  600 

โฟกสัเรยีงในแนวนอน จงึเป็นวงรแีนวนอน  จดุศนูยก์ลาง จะอยูต่รงกลางระหวา่งโฟกสั  →  คือ (0, 0) 

แทนในสมการวงรแีนวนอน  (𝑥−ℎ)2

𝑎2 +
(𝑦−𝑘)2

𝑏2   =  1  จะได ้ 
𝑥2

352 +
𝑦2

600
  =  1    …(2) 

 
 
 
 
 
 

สีเ่หลีย่มที่เกิดจาก  (±7 , ±24)  จะยาว 14  (จาก −7 ถึง 7)    และกวา้ง 48  (จาก −24 ถึง 24) 
จะมีเสน้รอบรูปยาว  2(14 + 48)   =  124 

 

17. ใหจ้ดุ  𝐴(0, 3, 2)    จดุ 𝐵(1, −1, 0)    จดุ 𝐶(2, 1, 3)    และจดุ 𝐷(𝑥, 5, 1)  อยูใ่นระบบพิกดัฉากสามมติิ 
 เมื่อ 𝑥 เป็นจ านวนจรงิ  ถา้ 𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  ตัง้ฉากกบั  𝐶𝐷⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑   แลว้ขนาดของ  𝐴𝐷⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. √489 2. √329 3. √230 4. √201 5. √174 
ตอบ  4 

𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑   =  [
1 − 0

−1 − 3
0 − 2

]  =  [
1

−4
−2

]    และ  𝐶𝐷⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑   =  [
𝑥 − 2
5 − 1
1 − 3

]  =  [
𝑥 − 2

4
−2

] 

ตัง้ฉากกนั  แสดงวา่  𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑  ∙ 𝐶𝐷⃑⃑⃑⃑ ⃑⃑   =  0 

 
 
 

จะไดพ้ิกดั 𝐷(14, 5, 1)   ดงันัน้  𝐴𝐷⃑⃑ ⃑⃑ ⃑⃑   =  [
14 − 0
5 − 3
1 − 2

]  =  [
14
2

−1
]    ซึง่มขีนาด =  √142 + 22 + (−1)2  =  √201 

 

18. รา้นอาหารสองแหง่ส ารวจขอ้มลูระยะเวลา (นาท)ี ท่ีลกูคา้แตล่ะคนนั่งรบัประทานอาหารในรา้น พบวา่ มเีปอรเ์ซ็นไทล์
ของขอ้มลูแตล่ะรา้นเป็นดงันี ้

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) มธัยฐานของขอ้มลูของรา้นท่ี 1 มากกวา่มธัยฐานของขอ้มลูของรา้นท่ี 2 

(1) + (2) : 
𝑥2

52 + 
𝑥2

352 =  2 

 
49𝑥2 + 𝑥2

352  =  2 

           𝑥2 =  2 ∙
352

50
    =  49 

           𝑥 =                      ±7 

แทนใน (1) :   
49

52  −  
𝑦2

600
 =  1 

 1176 − 𝑦2 =  600 
    576 =  𝑦2 
   ±24 =  𝑦 

คณู 600 ตลอด 

(1)(𝑥 −2) + (−4)(4) + (−2)(−2) =  0 
        𝑥 − 2           −16             + 4 =  0 
        𝑥 = 14 

เปอรเ์ซ็นไทลท์ี่ 
ระยะเวลา (นาท)ี ที่ลกูคา้แตล่ะคน 

นั่งรบัประทานอาหาร 
รา้นที่ 1 รา้นที่ 2 

10 24.0 20.0 
20 39.5 42.8 
30 59.0 49.2 
40 70.3 60.7 
50 72.2 73.9 
60 74.0 75.8 
70 91.6 78.8 
80 93.2 88.6 
90 95.1 98.2 
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 (ข) รา้นท่ี 2 มีลกูคา้ไมต่  ่ากวา่รอ้ยละ 25 ของจ านวนลกูคา้ของรา้นท่ี 2 ที่ใชเ้วลานั่งรบัประทานอาหาร 
  นอ้ยกวา่ 50 นาที 
 (ค) พิสยัระหวา่งควอรไ์ทลข์องขอ้มลูของรา้นท่ี 1 นอ้ยกวา่ 30 นาท ี
 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ค)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

ตอบ  2 

(ก) มธัยฐานฐาน คือ P50 ซึง่จากตารางจะไดร้า้นท่ี 1 คือ 72.2  และรา้นที่ 2 คือ 73.9 

 ดงันัน้ รา้นท่ี 1 ไมไ่ดม้ากกวา่รา้นท่ี 2  →  (ก) ผิด 

(ข) จากตาราง รา้นท่ี 2 มี  P30 = 49.2  แสดงวา่มีลกูคา้ 30% ที่นั่งนอ้ยกวา่ 49.2 นาที 
 นั่นคือ มีไมต่  ่ากวา่ 25% ที่นั่งนอ้ยกวา่ 50 นาที  →  (ข) ถกู 

(ค) พิสยัระหวา่งควอรไ์ทล ์ =  Q3 − Q1  =  P75 − P25 

 จะเห็นวา่รา้นท่ี 1 มี  P70 − P30  =  91.6 − 59.0  =  32.6 

 P75 − P25 จะมีตวัตัง้มากขึน้ และตวัลบนอ้ยลง ท าใหผ้ลลบเกิน 32.6  →  (ค) ผิด 
 

19. ในการทอดลกูเตา๋ที่เทีย่งตรง 2 ลกูพรอ้มกนั จ านวน 9 ครัง้  ความนา่จะเป็นท่ีจะไดผ้ลบวกของแตม้บนหนา้ลกูเตา๋
มากกวา่ 10  จ านวน 2 ครัง้ เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 45 (
1

12
)

2
(

11

12
)

7
 2. 45 (

2

12
)

2
(

9

12
)

7
 3. 36 (

1

18
)

2
(

17

18
)

7
 

 4. 36 (
1

12
)

2
(

11

12
)

7
 5. 36 (

2

11
)

2
(

9

11
)

7
 

ตอบ  4 

หาความนา่จะเป็นของการทอด 1 ครัง้ แลว้ใชส้ตูรการแจกแจงทวินาม 
ทอดลกูเตา๋ 2 ลกู จะไดจ้ านวนแบบทัง้หมด  =  6 × 6 แบบ 
ไดผ้ลรวมมากกวา่ 10 จะมี  (5,6), (6,5), (6,6)  ทัง้หมด 3 แบบ  จะไดค้วามนา่จะเป็น  =  

3

6×6
  =  

1

12
 

จะไดค้วามนา่จะเป็นท่ีไดม้ากกวา่ 10 จ านวน 2 ครัง้จาก 9 ครัง้ =  (9
2
) (

1

12
)

2
(1 −

1

12
)

9−2
   =  36 (

1

12
)

2
(

11

12
)

7
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20. น า้หนกัของนกัเรยีนหอ้งหนึง่มกีารแจกแจงปกติ โดยมีคา่เฉลีย่เป็น 5 เทา่ของสว่นเบี่ยงเบนมาตรฐาน 
และความนา่จะเป็นท่ีนกัเรยีนคนหนึง่จะมีน า้หนกันอ้ยกวา่ 45.6 กิโลกรมั เทา่กบั 0.3300 
ถา้สุม่นกัเรยีนในหอ้งนีม้า 1 คน  แลว้ความนา่จะเป็นท่ีนกัเรยีนคนนีจ้ะมีน า้หนกัอยูร่ะหวา่ง 54.5 ถึง 59.5 กิโลกรมั 
เทา่กบัเทา่ใด 

ก าหนดตารางแสดงพืน้ท่ีใตเ้สน้โคง้ปกตมิาตรฐาน ดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 1. 0.0407 2. 0.0443 3. 0.1553 4. 0.1589 5. 0.1711 
ตอบ  3 

ให ้𝑋 เป็นตวัแปรสุม่แทนน า้หนกั  จากโจทย ์จะได ้ 𝑃(𝑋 < 45.6)  =  0.33 
แตจ่ากตาราง  𝑃(𝑍 < −0.44)  =  0.33  ดงันัน้ 

 
 
 

ดงันัน้  𝑃(54.5 < 𝑋 < 59.5) =  𝑃 (
54.5 − 𝜇

𝜎
< 𝑍 <

59.5 − 𝜇

𝜎
) 

 =  𝑃 (
54.5 − 50

10
< 𝑍 <

59.5 − 50

10
) 

 =  𝑃(    0.45  <  𝑍 <    0.95   ) 

 =         0.8289    −     0.6736              =  0.1553 
 

21. การแขง่ขนัแบดมินตนัประเภทชายเดี่ยวรายการหนึง่ ในการแขง่ขนัรอบคดัเลอืกมีนกักีฬาอยู ่4 กลุม่ กลุม่ละ 6 คน 
โดยที ่  นกักีฬาทกุคนที่อยูใ่นกลุม่เดียวกนัจบัคูแ่ขง่ขนัแบบพบกนัหมด 

   นกักีฬาแตล่ะคูแ่ขง่ขนักนัเพยีงหนึง่ครัง้ 

   ไมม่ีการแขง่ขนัระหวา่งกลุม่ 
 การแขง่ขนัในรอบคดัเลอืกนี ้จะมีจ านวนการแขง่ขนัทัง้หมดก่ีคู่ 
 1. 20 2. 24 3. 60 4. 84 5. 120 
ตอบ  3 

ในกลุม่ 6 คน แขง่แบบพบกนัหมด  → เลอืกจบัคู ่2 คนจาก 6 คน มาแขง่กนั จะเลอืกได ้ (6
2
)  =  

6×5

2
  =  15 แบบ 

 ดงันัน้ แตล่ะกลุม่ จะแขง่ภายในกลุม่ 15 คู ่
มี 4 กลุม่ จะไดจ้ านวนการแขง่  =  15 × 4  =  60 คู ่
 
 
 
 
 

   

𝑧 −0.95 −0.45 −0.44 −0.33 0.33 0.44 0.45 0.95 

พืน้ที่ใตเ้สน้โคง้
ปกติมาตรฐาน 

0.1711 0.3264 0.3300 0.3707 0.6293 0.6700 0.6736 0.8289 

 

𝑧  0 𝑧  0 

     
45.6 − 𝜇

𝜎
 =  −0.44 

45.6 − 5𝜎 =  −0.44𝜎 
45.6 =      4.56𝜎 
 10 =              𝜎 

คา่เฉลี่ยเป็น 5 เทา่ของสว่นเบี่ยงเบน
มาตรฐาน  →  𝜇 = 5𝜎 

→  จะได ้ 𝜇  =  5(10)  =  50 

เปิดตาราง 
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22. รา้นคา้แหง่หนึง่ตอ้งการจดัเรยีงสนิคา้ในตูข้ายของอตัโนมตัิ ซึง่มีชอ่งแสดงสนิคา้อยู ่3 ชัน้ ชัน้ละ 8 ช่อง  หากมีสนิคา้
ที่ตอ้งการจ าหนา่ยในตูอ้ตัโนมตันิีอ้ยู ่5 ประเภท รวม 24 ชิน้ ประกอบดว้ย นม 8 ยี่หอ้  โยเกิรต์ 5 ยี่หอ้ 
น า้สม้ 4 ยี่หอ้  น า้มะนาว 4 ยี่หอ้  และน า้มะพรา้ว 3 ยี่หอ้  ถา้ตอ้งการน าสนิคา้ทัง้หมดมาจดัเรยีงช่องละ 1 ชิน้ โดย
ใหส้นิคา้ประเภทเดียวกนัวางเรยีงติดกนัและอยูช่ัน้เดียวกนั  แลว้รา้นคา้นีจ้ะสามารถจดัเรยีงสนิคา้ไดแ้ตกตา่งกนั
ทัง้หมดก่ีวิธี 

 1. 3! (4!)25! 8! 2. 3! (4!)2(5!)28! 3. 4(3!)(4!)25! 8! 

 4. 4(3!)2(4!)25! 8! 5. 12(3!)(4!)25! 8! 

ตอบ  4 

มีชัน้ละ 8 ช่อง ดงันัน้ นมทัง้ 8 ยี่หอ้ ตอ้งอยูใ่นชัน้เดยีวกนั 

 โยเกิรต์ 5 ยี่หอ้ ตอ้งอยูช่ัน้เดยีวกบัน า้มะพรา้ว 3 ยี่หอ้ 

 และน า้สม้ 4 ยี่หอ้ ตอ้งอยูช่ัน้เดียวกบัน า้มะนาว 4 ยี่หอ้ 
เลอืก 1 ชัน้จาก 3 ชัน้ ใหน้ม ได ้3 แบบ และสลบัท่ีนมทัง้ 8 ยี่หอ้ ได ้8!  →  รวม  3(8!)  แบบ 

เลอืก 1 ชัน้จาก 2 ชัน้ท่ีเหลอืใหโ้ยเกิรต์และน า้มะพรา้ว ได ้2 แบบ 

สิน้คา้เดยีวกนัตอ้งอยูต่ิดกนั  → มดัโยเกิรต์ 5 ยี่หอ้ติดกนั  มดัน า้มะพรา้ว 3 ยี่หอ้ติดกนั  สลบั 2 มดันีไ้ด ้2 แบบ 

 สลบัภายในมดัโยเกิรต์ได ้5! แบบ    สลบัภายในมดัน า้มะพรา้วได ้3! แบบ 

 รวม  2(2)(5!)(3!)  แบบ 
เหลอืชัน้สดุทา้ย ส าหรบัน า้สม้และน า้มะนาว 

สิน้คา้เดยีวกนัตอ้งอยูต่ิดกนั  → มดัน า้สม้ 4 ยี่หอ้ติดกนั  มดัน า้มะนาว 4 ยี่หอ้ติดกนั  สลบั 2 มดันีไ้ด ้2 แบบ 

 สลบัภายในมดัน า้สม้ได ้4! แบบ    สลบัภายในมดัน า้มะนาวได ้4! แบบ 

 รวม  2(4!)(4!)  แบบ 
รวมทกุขัน้ตอนได ้ 3(8!) × 2(2)(5!)(3!) × 2(4!)(4!) 

 
 
 

23. คณุครูซือ้โดนทัหนา้การต์นูท่ีแตกตา่งกนัทัง้หมดมาแจกนกัเรยีนกลุม่หนึง่ จ านวน 18 ชิน้ ประกอบดว้ย โดนทัรส
ช็อกโกแลต 8 ชิน้  โดนทัรสสม้ 4 ชิน้  และโดนทัรสนมสด 6 ชิน้  ถา้อลสิเป็นนกัเรยีนคนแรกที่ไดสุ้ม่หยิบโดนทั 1 ชิน้  
หลงัจากนัน้ชาลเีป็นนกัเรียนคนที่สองที่ไดสุ้ม่หยิบโดนทั 1 ชิน้  แลว้ความนา่จะเป็นท่ีอลสิและชาลจีะไดโ้ดนทัรส
ตา่งกนัเทา่กบัเทา่ใด 

 1. 49

153
 2. 56

153
 3. 104

153
 4. 29

81
 5. 52

81
 

ตอบ  3 

จ านวนแบบทัง้หมด: มีโดนทั 18 ชิน้ อลสิหยิบได ้18 แบบ และเหลอืใหช้าลหียิบได ้17 แบบ  รวม  18 × 17  แบบ  
จ านวนแบบที่ไดร้สตา่งกนั: โดนทัท่ีชาลหียิบได ้จะแตกตา่งกนั ขึน้กบัวา่อลสิหยิบไดร้สไหน  →  ตอ้งแบง่กรณี 

กรณีอลสิหยิบรสช็อกโก  →  อลสิหยิบได ้8 แบบ  ชาลหียิบรสสม้หรอืนมสดได ้4 + 6 = 10 แบบ  รวม  8 × 10  แบบ 

กรณีอลสิหยิบรสสม้  →  อลสิหยิบได ้4 แบบ  ชาลหียิบรสชอกโกหรอืนมสดได ้8 + 6 = 14 แบบ  รวม  4 × 14  แบบ 
กรณีอลสิหยิบรสนมสด  →  อลสิหยิบได ้6 แบบ  ชาลหียิบรสชอกโกหรอืสม้ได ้8 + 4 = 12 แบบ  รวม  6 × 12  แบบ 

จะไดค้วามนา่จะเป็น  =  
(8×10)+(4×14)+(6×12)

18×17
  =  

(4×10)+(2×14)+(3×12)

9×17
  =  

40+28+36

153
  =  

104

153
 

 

=  (3× 2(2)× 2)(3!)(4!)2(5!)(8!) 
=             4    (3!) (3!)(4!)2(5!)(8!) 
=             4        (3!)2  (4!)2(5!)(8!) 
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24. ให ้𝑓 เป็นฟังกช์นั โดยที่  𝑓′(𝑥)  =  2𝑥 + 1    ถา้  ℎ(𝑥)  =  𝑓(𝑥2)  แลว้  ℎ′(𝑥)  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. 4𝑥 + 2 2. 2𝑥2 + 1 3. 4𝑥2 + 2𝑥 

 4. 4𝑥3 + 2𝑥 5. 4𝑥3 + 4𝑥 

ตอบ  4 

ให ้ 𝑔(𝑥) = 𝑥2  จะได ้ ℎ(𝑥)  =  𝑓(𝑥2)  =  𝑓(𝑔(𝑥))  =  (𝑓 ∘ 𝑔)(𝑥) 

ใชส้ตูรดิฟฟังกช์นัประกอบ จะได ้ ℎ′(𝑥)  =  (𝑓 ∘ 𝑔)′(𝑥) 

 
 
 
 
 

25. ให ้𝑓 เป็นฟังกช์นัจาก ℝ ไป ℝ  โดยที่ 𝑓(𝑥) เทา่กบัจ านวนเตม็ที่นอ้ยที่สดุที่มากกวา่หรอืเทา่กบั 𝑥 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้
 (ก) lim 

𝑥→𝑐
 𝑓(𝑥)  มีคา่ ส าหรบัทกุ 𝑐 ∈ ℝ 

 (ข) ฟังกช์นั 𝑓 เป็นฟังกช์นัตอ่เนื่องบนช่วง (𝑛, 𝑛 + 1]  เมื่อ 𝑛 เป็นจ านวนเต็ม 

 (ค) 𝑓′(𝑥)  =  1  เมื่อ  𝑥 ∈ (𝑛, 𝑛 + 1)  และ 𝑛 เป็นจ านวนเต็ม 
 จากขอ้ความ  (ก)  (ข)  และ  (ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  (ก)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  (ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  (ค)  ถกูตอ้งเพยีงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  (ก)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  (ข)  และ  (ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

ตอบ  2 

ลองแทน 𝑥 ดว้ยคา่ตา่งๆ ด ู จ านวนเตม็ที่นอ้ยที่สดุที่มากกวา่หรอืเทา่กบั 0.5 คือ 1 

 จ านวนเตม็ที่นอ้ยที่สดุที่มากกวา่หรอืเทา่กบั 0.99 คือ 1 

 จ านวนเตม็ที่นอ้ยที่สดุที่มากกวา่หรอืเทา่กบั 1 คือ 1 

 จ านวนเตม็ที่นอ้ยที่สดุที่มากกวา่หรอืเทา่กบั 1.1 คือ 2 

จะเห็นวา่ 𝑓(𝑥) คือการปัดเศษขึน้ใหเ้ป็นจ านวนเต็มนั่นเอง 
(ก) จากคา่ที่ลอง จะเห็นวา่  𝑓(0.99) = 1  ในขณะท่ี  𝑓(1.1) = 2 

 ดงันัน้  𝑥 → 1−  กบั  𝑥 → 1+  จะมีคา่ 𝑓(𝑥) ไมเ่ทา่กนั จึงไมม่ีลมิิตเมื่อ 𝑥 → 1    (ก) ผิด 

(ข) ถา้วาดกราฟของ 𝑦 = 𝑓(𝑥) จะไดด้งัรูป 

 จะเห็นวา่เสน้กราฟตอ่เนื่องบนชว่ง  (𝑛, 𝑛 + 1]  เมื่อ 𝑛 เป็นจ านวนเตม็    (ข) ถกู 

(ค) ในแตล่ะชว่ง (𝑛, 𝑛 + 1]  กราฟจะเป็นเสน้แนวนอน ท่ีมีคา่ 𝑦 เทา่เดิม  (∆𝑦 = 0) 

 จะไดค้วามชนั  =  
∆𝑦

∆𝑥
  =  

0

∆𝑥
  =  0  ดงันัน้  𝑓′(𝑥) = 0    (ค) ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 

=  𝑓′(𝑔(𝑥)) ∙ 𝑔′(𝑥) 

=  (2𝑔(𝑥) + 1) ∙ 
𝑑𝑥2

𝑑𝑥
 

=    (2𝑥2 + 1)   ∙  2𝑥 
=     4𝑥3 + 2𝑥 
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26. เซตค าตอบของสมการ  4 sin 5𝜃  =  3  เมื่อ  𝜃 ∈ [0, 3𝜋]  มีสมาชิกทัง้หมดก่ีตวั 
ตอบ  16 

 เนื่องจาก sin คือพิกดั 𝑌 

 จะไดม้มุ 5𝜃 ที่มีพิกดั 𝑌 คือ 3
4
  ในจตภุาคที่ 1 และ 2 ดงัรูป 

 เมื่อ  𝜃 ∈ [0, 3𝜋]  จะได ้ 5𝜃 ∈ [0, 15𝜋] 

 [0, 15𝜋] คือเริม่จากจดุ (1, 0) วนไป 7 รอบครึง่  (1 รอบ = 2𝜋) 
 ซึง่จะผา่นมมุทีเ่ป็นค าตอบในจตภุาคที่ 1 และ 2 ทัง้หมด 16 ครัง้ 
 (7 รอบแรก ผา่นรอบละ 2 มมุ และครึง่รอบสดุทา้ย ผา่นอกี 2 มมุ รวมเป็น (7)(2) + 2 = 16 มมุ) 
ดงันัน้ จะมี  5𝜃  ที่ท าให ้ sin 5𝜃 = 

3

4
  ไดท้ัง้หมด 16 คา่  →  เอา 5𝜃 แตล่ะคา่มาหารดว้ย 5 ก็จะได ้𝜃 ทัง้หมด 16 คา่ 

 

27. ให ้𝑡 เป็นจ านวนจรงิ  ถา้ล าดบั    4 ,  𝑡 + 1 ,  3𝑡 − 2 ,  …    เป็นล าดบัเรขาคณิต  แลว้ผลบวกของคา่ของ 𝑡 ที่
เป็นไปไดท้ัง้หมดเทา่กบัเทา่ใด 

ตอบ  10 

ส าดบัเรขาคณิต พจนค์ูท่ี่อยูต่ดิกนั จะหารกนัไดค้า่เทา่กนั  → 

 
 
 
 

 จะไดผ้ลบวกของคา่ 𝑡 คือ  1 + 9  =  10 

 

28. ให ้ 𝑠 = [
𝑎
𝑏
2

]  ,  𝑢⃑⃑ = [
2
1

−2
]  ,  𝑣⃑ = [

0
−3
4

]  และ  𝑤⃑⃑⃑ = [
1
4
3

]    เมื่อ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ  ถา้ขนาดของมมุระหวา่ง 

 𝑠 และ 𝑢⃑⃑  เทา่กบัขนาดของมมุระหวา่ง 𝑠 และ 𝑣⃑    และ 𝑠 ตัง้ฉากกบั 𝑤⃑⃑⃑    แลว้  𝑎 + 𝑏  เทา่กบัเทา่ใด 
ตอบ  6 

ใหม้มุระหวา่ง 𝑠 และ 𝑢⃑⃑  =  มมุระหวา่ง 𝑠 และ 𝑣⃑  =  𝜃 

จากสตูรการดอท :   
 
 
 
 
 

 แลกจาก 𝑠 ตัง้ฉากกบั 𝑤⃑⃑⃑  จะได ้

 
 
 
 
 
 
 
 
 

4 sin 5𝜃 =  3 

   sin 5𝜃 =  
3

4
 𝑦 = 3

4
  1  2  

(1,0) 

            
𝑡+1

4
 =     

3𝑡−2

𝑡+1
 

  𝑡2 + 2𝑡 + 1 =  12𝑡 − 8 
 𝑡2 − 10𝑡 + 9 =  0 
(𝑡 − 1)(𝑡 − 9) =  0 
    𝑡  =  1 ,  9 

           𝑠 ∙ 𝑢⃑⃑ =    |𝑠| |𝑢⃑⃑| cos 𝜃 …(1) 
           𝑠 ∙ 𝑣⃑ =    |𝑠| |𝑣⃑| cos 𝜃 …(2) 

(1) ÷ (2) :            
𝑠 ∙ 𝑢⃑⃑⃑

𝑠 ∙ 𝑣⃑⃑
 =           

|𝑢⃑⃑⃑|

|𝑣⃑⃑|
 

 
𝑎(2)+𝑏(1)+2(−2)

𝑎(0)+𝑏(−3)+2(4)
 =   

√22+12+(−2)2

√02+(−3)2+42
 

        
2𝑎+𝑏−4

−3𝑏+8
 =            

3

5
 

 10𝑎 + 5𝑏 − 20 =  −9𝑏 + 24 
 10𝑎 + 14𝑏 =                44 
    5𝑎 + 7𝑏 =                22 …(3) 
 

             𝑠 ∙ 𝑤⃑⃑⃑ =    0 
𝑎(1) + 𝑏(4) + 2(3) =    0 
           𝑎 + 4𝑏 =  −6 …(4) 

5×(4) − (3): 20𝑏 − 7𝑏 =  −30 − 22 
          𝑏 =        −4 

(4): 𝑎 + 4(−4) =  −6 
 𝑎 =   10 จะได ้ 𝑎 + 𝑏  =  10 + (−4)  =  6 
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29. ให ้ 𝑓(𝑥)  =  −𝑥2 + 𝑘  เมื่อ 𝑘 เป็นจ านวนจรงิบวก  ถา้พืน้ท่ีที่ปิดลอ้มดว้ยเสน้โคง้  𝑦 = 𝑓(𝑥) กบัแกน 𝑋 เทา่กบั 
36 ตารางหนว่ย  แลว้  𝑓(−1) + 𝑓(1)  เทา่กบัเทา่ใด 

ตอบ  16 

หาจดุตดัแกน 𝑋  →  แทน 𝑦 = 0 : 

 
 

เนื่องจาก สปส ของ 𝑥2 เป็นลบ จะเป็นพาราโบลาคว ่า  →  จะวาดกราฟไดด้งัรูป 

จะไดพ้ืน้ท่ีใตโ้คง้ คือ  ∫
−√𝑘

√𝑘

 (−𝑥2 + 𝑘) 𝑑𝑥 

 =  −
𝑥3

3
+ 𝑘𝑥  |

√𝑘
 

−√𝑘

 

 = (−
√𝑘

3

3
+ 𝑘√𝑘) − (−

(−√𝑘)
3

3
+ 𝑘(−√𝑘)) 

 =   −
𝑘√𝑘

3
+ 𝑘√𝑘       −

𝑘√𝑘

3
          + 𝑘√𝑘 

 =   𝑘√𝑘 (−
1

3
+ 1        −

1

3
          + 1   ) 

 =   
4

3
𝑘√𝑘 

 ดงันัน้  𝑓(1) + 𝑓(−1)  =  (−(1)2 + 9) + (−(−1)2 + 9)  =  16 

 

30. สนัติเปิดรา้นขายกางเกงยีนส ์โดยขายกางเกงยีนส ์3 แบบ ไดแ้ก่ ทรงขากระบอก ทรงขาบาน และทรงรดัรูป  ซึง่แตล่ะ
แบบมี 4 ขนาด ไดแ้ก่ S , M , L และ XL    จากการเก็บขอ้มลูการขายกางเกงยีนสข์องสนัตใินเดือนมีนาคม พบวา่ 

  สนัติขายกางเกงยีนสไ์ดท้ัง้หมด 600 ตวั 

  สนัติขายกางเกงยีนสท์รงขากระบอกขนาด M ไดม้ากกวา่ทรงขากระบอกขนาด L อยู ่55 ตวั 

  สนัติขายกางเกงยีนสท์รงขาบานขนาด M ได ้68 ตวั 

  สนัติเขียนแผนภมูิแทง่สว่นประกอบท่ีแสดงรอ้ยละของกางเกงยีนสแ์ตล่ะขนาดที่ขายไดข้องกางเกงยีนสท์รง
ขากระบอกและกางเกงยีนสท์รงขาบาน ไดด้งันี ้

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 ในเดือนมีนาคม สนัติขายกางเกงยีนสท์รงรดัรูปไดท้ัง้หมดก่ีตวั 
ตอบ  150 

 

100 
90 
80 
70 
60 
50 
40 
30 
20 
10 

0 
 ทรงขากระบอก ทรงขาบาน 

รอ้ยละของกางเกงยีนสแ์ตล่ะขนาดท่ีขายได ้

28 

14 

36 

22 

10 

40 

34 

16 

S M L XL 

0 =  −𝑥2 + 𝑘 
𝑥2 =               𝑘 

𝑥 =           ±√𝑘 

−√𝑘  √𝑘  

ดงันัน้ 4

3
𝑘√𝑘 =  36 

    𝑘√𝑘 =  27 

     √𝑘
3

 =   33 

     √𝑘 =   3 
       𝑘 =   9 

จะได ้ 𝑓(𝑥)  =  −𝑥2 + 9 
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จากแผนภมูิแทง่ขากระบอก M ขายไดม้ากกวา่ L อยู ่ 36% − 14%  =  22% =  55 ตวั 

 100% =  
55

22
× 100  =  250 ตวั 

 ดงันัน้ ขายขากระบอกไดท้ัง้หมด 250 ตวั 
จากแผนภมูิแทง่ขาบาน ขาย M ได ้ 34% =  68 ตวั 

 100% =  
68

34
× 100  =  200 ตวั 

 ดงันัน้ ขายขาบานทัง้หมด 200 ตวั 
ทัง้หมดขายได ้600 ตวั  →  เหลอืรดัรูป  =  600 − 250 − 200   =  150 ตวั 
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