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วิชาสามญั คณิตศาสตร ์1 (เม.ย. 64) 
วนัอาทิตยท์ี่ 4 เมษายน 2564  เวลา 8.30 - 10.00 น. 
 

ตอนที่ 1  แบบปรนยั 5 ตวัเลอืก เลอืก 1 ค าตอบทีถ่กูที่สดุ  จ านวน 25 ขอ้ ขอ้ละ 3 คะแนน รวม 75 คะแนน 

1. สมมติวา่ รถยนตย์ี่หอ้หนึง่มีราคาลดลงปีละ 20% ของราคาในปีกอ่นหนา้ 
ถา้กลางปี พ.ศ. 2564 รถยนตย์ีห่อ้นีค้นัหนึง่มีราคา 1,000,000 บาท 
แลว้ในกลางปีใด รถยนตค์นันีจ้งึจะมีราคาต ่ากวา่ 400,000 บาท เป็นปีแรก 

 1. พ.ศ. 2566 2. พ.ศ. 2567 3. พ.ศ. 2568 

 4. พ.ศ. 2569 5. พ.ศ. 2570 

 
 
 
 
 
 
 

2. ใหเ้อกภพสมัพทัธ ์ 𝑈 = { 2, 3, 4 }    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) ∃𝑥[ 𝑥 + 1 ≤ 5 ↔  2𝑥 > 1 ] 

 ข) ∀𝑥[ 𝑥2 > 1 ]  →  ∃𝑥[ 𝑥 − 3 > 1 ] 

 ค) ∃𝑥[ 𝑥 + 2 = 𝑥2  →  𝑥2 < 0 ] 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  เทา่นัน้ ที่มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 2. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  เทา่นัน้ ทีม่ีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 3. ขอ้ความ  ก)  และ  ค)  เทา่นัน้ ที่มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 4. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  เทา่นัน้ ทีม่ีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 5. ขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  มคีา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 
 
 
 
 
 

3. ให ้ ℤ  แทนเซตของจ านวนเตม็  ผลบวกของสมาชิกทัง้หมดในเซต  { 𝑥 ∈ ℤ | |
𝑥−1

𝑥+3
| =

1−𝑥

𝑥+3
 }  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −5 2. −3 3. −2 

 4. 0 5. จ านวนสมาชิกในเซตนีเ้ป็นจ านวนอนนัต ์และหาผลบวกไมไ่ด ้
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4. ในการสอบชิงทนุการศกึษาของมหาวิทยาลยัแหง่หนึง่ ผูท้ี่สอบผา่นขอ้เขียนตอ้งมคีะแนนสอบตัง้แต่ 
เปอรเ์ซ็นไทลท์ี่ 85 ขึน้ไป  ถา้คะแนนของการสอบครัง้นีม้ีการแจกแจงปกติ โดยมีคา่เฉลีย่เลขคณิตเทา่กบั 80 คะแนน 
และความแปรปรวนเทา่กบั 9 คะแนน2  แลว้ผูท้ี่สอบผา่นขอ้เขียนจะตอ้งไดค้ะแนนสอบอยา่งนอ้ยก่ีคะแนน 

 ก าหนดตารางแสดงพืน้ท่ีใตเ้สน้โคง้ปกตมิาตรฐาน ดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 1. 82.55 2. 83.12 3. 85.00 4. 87.65 5. 89.36 
 
 
 
 
 
 

5. ใหเ้วกเตอร ์ 𝑢⃑  ≠ 0⃑  ,  𝑣  ≠ 0⃑   และ  |𝑢⃑ | ≠ |𝑣 |    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) มมุระหวา่ง  3𝑢⃑   และ  3𝑣   มีขนาดเป็น 3 เทา่ของมมุระหวา่ง 𝑢⃑   และ  𝑣  

 ข) มมุระหวา่ง  𝑢⃑ − 𝑣   และ  𝑣 − 𝑢⃑   มีขนาด 180° 

 ค) มมุระหวา่ง  𝑢⃑ + 𝑣   และ  𝑢⃑ − 𝑣   มีขนาด 90° 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ค)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 
 
 
 
 
 
 

6. เซตค าตอบของอสมการ  4
𝑥 + 69

1 + 2𝑥+2  ≤  5  เป็นสบัเซตของเซตใด 
 1. (−∞, 2 ] ∪ [ 4, ∞) 2. (−∞, 3 ] 3. [ 3, 16 ] 

 4. ( 2, 6 ) 5. ( 1, 5 ) 

 
 
 
 
 
 
 

𝑧 0.85 1.04 

พืน้ที่ใตเ้สน้โคง้ปกติมาตรฐาน 0.80 0.85 

 

𝑧  0 
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7. ใหฟั้งกช์นั  𝑓 : ℝ → ℝ  โดยที่  𝑓(𝑥) = 
1

2
sin(2𝑥)    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) แอมพลจิดูของ  𝑓  เทา่กบั 0.5 

 ข) 𝑓 (
2𝜋

7
)  <  𝑓 (

2𝜋

5
) 

 ค) ถา้  𝑛  เป็นจ านวนเต็ม แลว้  𝑓(𝑥 + 𝑛𝜋)  =  𝑓(𝑥) 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ก)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้ง 
 
 
 
 
 
 
 

8. ให ้𝑈 เป็นเอกภพสมัพทัธ ์และ 𝐴, 𝐵, 𝐶 เป็นสบัเซตของ 𝑈 

 ถา้ 𝐴 ∩ 𝐵  =  𝐵 ∩ 𝐶  =  𝐴 ∩ 𝐶  =  𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶 

   𝑛(𝐴)  =  𝑛(𝐵)  =  𝑛(𝐶)  =  10 ,    𝑛(𝑈)  =  30 

 และ  𝑛((𝐴 ∪ 𝐵 ∪ 𝐶)′)  =  6 

 แลว้  𝑛((𝐴 ∪ 𝐵) ∩ 𝐶′) เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 14 2. 16 3. 17 4. 20 5. 23 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

9. ถา้  𝑥2 − 4𝑥 + 5  เป็นตวัประกอบของ  𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 30  โดยที ่𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ 
 แลว้  𝑎 + 𝑏 เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −29 2. −18 3. −17 4. 1 5. 19 
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10. ถา้จ านวนเชิงซอ้น  3 − 𝑖  เป็นค าตอบหนึง่ของสมการ  𝑥2 + 𝑎𝑥 + 𝑏  =  0  โดยที่ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ 
 แลว้  𝑎 + 𝑏 เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 2 2. 4 3. 7 4. 8 5. 10 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

11. ให ้ 𝑧1 , 𝑧2 , 𝑧3 , 𝑧4  เป็นรากที่ 4 ที่แตกตา่งกนัของจ านวนเชิงซอ้นจ านวนหนึง่ 

 โดยที่  𝑧1  =  2 (cos
𝜋

9
+ 𝑖 sin

𝜋

9
)  ,    Re(𝑧2) > 0    และ    Im(𝑧3) > 0 

 (𝑧4)
3  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 4√3 + 4𝑖 2. 4 + 4√3𝑖 3. 4 − 4√3𝑖 

 4. −4√3 − 4𝑖 5. −4 − 4√3𝑖 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

12. ค าตอบของสมการ    1 + 5𝑥

1 + 5𝑥 + 
52𝑥

(1 + 5𝑥)2
 + 

53𝑥

(1 + 5𝑥)3
+ ⋯  =   

26

25
    เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −2 2. −1 3. 0 4. 1 5. 2 
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13. ถา้ (𝑎, 𝑏) เป็นจดุบนเสน้ตรง  3𝑥 − 𝑦 + 4  =  0  และ (𝑎, 𝑏) อยูใ่กลก้บัจดุ (−2, 3) ที่สดุ 

 แลว้  𝑎  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −1 2. −
1

2
 3. −

1

3
 4. −

1

8
 5. 0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

14. ก าหนดไฮเพอรโ์บลา  16𝑥2 − 9𝑦2 + 128𝑥 + 18𝑦 + 103  =  0 

 ให ้𝐹 เป็นโฟกสัที่อยูใ่นจตภุาคที่ 2 และให ้𝐶 เป็นจดุศนูยก์ลางของไฮเพอรโ์บลานี ้
 สมการของพาราโบลาทีม่ีจดุยอดอยูท่ี่จดุ 𝐶 และโฟกสัอยูท่ี่จดุ 𝐹 คือขอ้ใด 

 1. (𝑥 + 4)2  =  −12(𝑦 − 1) 2. (𝑥 + 4)2  =  −20(𝑦 − 1) 

 3. (𝑦 − 1)2  =  −12(𝑥 + 4) 4. (𝑦 − 1)2  =  −16(𝑥 + 4) 

 5. (𝑦 − 1)2  =  −20(𝑥 + 4) 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

15. ก าหนดรูปสามเหลีย่ม 𝐴𝐵𝐶 ในระบบพิกดัฉากสามมติิ มีจดุยอดที่  𝐴(−2, −4, −4) ,  𝐵(0, −2, 0) 

 และ  𝐶(0, 0, 2)    รูปสามเหลีย่ม 𝐴𝐵𝐶 มีพืน้ท่ีก่ีตารางหนว่ย 

 1. 1 2. √3 3. 2 4. 2√3 5. 4√3 
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16. ใหเ้มทรกิซ ์ 𝐴  =  [

𝑎1 𝑎2 𝑎3

𝑏1 𝑏2 𝑏3

𝑐1 𝑐2 𝑐3

] ,  𝐵 = [
𝑏1 𝑏2 𝑏3

𝑎1 𝑎2 𝑎3

3𝑐1 3𝑐2 3𝑐3

]  และ  𝐶 = [

𝑎1 𝑎2 𝑎3

0 0 0
3𝑏1 3𝑏2 3𝑏3

] 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) det(𝐵)  =  3 det(𝐴) 

 ข) det(𝐴𝐶)  =  0 

 ค) det(𝐴 + 𝐶)  =  det(𝐴) + det(𝐶) 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ค)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้ง 
 
 
 
 

17. ขอ้มลูเชิงปรมิาณชดุหนึง่มีขอ้มลูทัง้หมด 21 ตวั และขอ้มลูชดุนีม้ฐีานนิยม 1 คา่ เทา่นัน้ 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) ถา้ตดัขอ้มลูที่มีคา่นอ้ยที่สดุออก 1 ตวั และเพิ่มขอ้มลูที่มีคา่เทา่กบัฐานนิยมแทนที่ขอ้มลูที่ตดัออก 

  แลว้ขอ้มลูที่ไดจ้ะมีฐานนิยมเทา่เดิม 

 ข) ถา้ตดัขอ้มลูที่มีคา่นอ้ยที่สดุออก 1 ตวั แลว้ขอ้มลูที่ไดจ้ะมีมธัยฐานมากขึน้ 

 ค) ถา้เพิม่ขอ้มลูอีก 2 ตวั ท่ีมีคา่เทา่กบัคา่เฉลี่ยเลขคณิต แลว้ขอ้มลูที่ไดจ้ะมีคา่เฉลีย่เลขคณิตมากขึน้ 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ค)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ก)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 
 
 
 
 

18. ฟารม์แมวแหง่หนึง่มีแมว 3 สายพนัธุ ์ไดแ้ก่ เกา้แตม้ วเิชียรมาศ และขาวมณี รวมทัง้หมด 12 ตวั 

 โดยอตัราสว่นของจ านวนแมวพนัธุ ์เกา้แตม้ ตอ่ วเิชียรมาศ ตอ่ ขาวมณี เป็น 3 : 2 : 1 

 ถา้สุม่เลอืกแมวจากฟารม์แหง่นีม้า 3 ตวั แลว้ความนา่จะเป็นท่ีสุม่ไดแ้มวพนัธุเ์กา้แตม้อยา่งนอ้ย 1 ตวั เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 1

11
 2. 9

22
 3. 9

11
 4. 10

11
 5. 19

20
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19. สุม่หยิบจ านวนเต็ม 2 จ านวน ท่ีตา่งกนั ในเซต  { 1, 2, 3, ... , 150 }  โดยหยิบทัง้ 2 จ านวนพรอ้มกนั 

 ความนา่จะเป็นท่ีแตล่ะจ านวนจะเป็นจ านวนคูท่ี่หารดว้ย 3 ลงตวั เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 1

4
 2. 25

149
 3. 1

9
 4. 1

36
 5. 4

149
 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

20. ส านกังานเขตแหง่หนึง่จดัที่นั่งส  าหรบัผูม้ารอท าบตัรประชาชน โดยเป็นเกา้อี ้11 ตวั ที่วางเรยีงกนัเป็นแถว 

 หนา้กระดานหนึง่แถว  เพื่อเป็นการปอ้งกนัการระบาดของโรคโควดิ-19 จึงไมใ่หม้กีารนั่งเกา้อีต้ดิกนั 

 ถา้ในช่วงเวลาหนึง่มีผูม้ารอท าบตัรประชาชน 5 คน แลว้จะมีวิธีการจดัที่นั่งใหท้ัง้ 5 คน ไดท้ัง้หมดก่ีวิธี 

 1. 11!

6!
 2. 11!

5!6!
 3. 7!

2!
 4. 7!

5!2!
 5. 5! 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

21. ซุม้เกมจบัสลากในงานกาชาดมีกลอ่งใบหนึง่บรรจสุลาก 9 ใบ โดยมีหมายเลข 1, 2, 3, ... , 9 ก ากบัไวใ้บละ 

 หนึง่หมายเลขไมซ่  า้กนั  ในการเลน่เกมแตล่ะครัง้ ผูเ้ลน่ตอ้งจา่ยเงิน 90 บาท ก่อน เพื่อจบัสลากพรอ้มกนัสองใบ 

 ถา้ผลคณูของหมายเลขสลากที่ไดเ้ป็นจ านวนคู ่ผูเ้ลน่จะไดเ้งินรางวลั 180 บาท 

 ถา้ผลคณูของหมายเลขสลากที่ไดเ้ป็นจ านวนคี่ ผูเ้ลน่จะไมไ่ดร้บัเงินรางวลัใดๆ 

 ในการเลน่เกมแตล่ะครัง้ ขอ้สรุปใดถกูตอ้ง 
 1. โดยเฉลีย่แลว้ เทา่ทนุ 2. โดยเฉลีย่แลว้ ไดก้ าไรครัง้ละ 40 บาท 

 3. โดยเฉลีย่แลว้ ไดก้ าไรครัง้ละ 90 บาท 4. โดยเฉลีย่แลว้ ขาดทนุครัง้ละ 40 บาท 

 5. โดยเฉลีย่แลว้ ขาดทนุครัง้ละ 90 บาท 
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22. ใหฟั้งกช์นั  𝑓 : ℝ → ℝ  โดยที ่ 𝑓(𝑥)  =  −𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐  เมื่อ  𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นจ านวนจรงิ 
 ถา้  𝑓(0) = 3  และ  𝑓 มีคา่สงูสดุสมัพทัธท์ี่ 𝑥 = 1  และคา่ต ่าสดุสมัพทัธท์ี่  𝑥 = −1  แลว้ 𝑓(1) เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −1 2. 1 3. 3 4. 5 5. 7 
 
 
 
 
 
 
 

23. ให ้ 𝐴  แทนความยาวของสว่นโคง้ของวงกลมทีว่ดัจากจดุ  (2, 0)  ไปยงัจดุ  (−√3, 𝑦)  โดยที ่ 𝑦 > 0 

 และมมุที่จดุศนูยก์ลางของวงกลมมีขนาด  𝛼  เรเดียน ดงัรูปท่ี 1 

 ใหม้มุทีจ่ดุศนูยก์ลางของวงกลมหนึง่หนว่ย ที่รองรบัดว้ยสว่นโคง้ที่ยาว  𝐴  หนว่ย มีขนาด  𝛽  เรเดียน ดงัรูปท่ี 2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 cos 𝛼 + sin 𝛽  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −√3 2. −
1

2
−

√3

2
 3. 1

2
−

√3

2
 

 4. 1 5. √3 

 
 
 
 
 
 

24. ให ้ 𝑎𝑛  เป็นล าดบัซึง่  𝑎1 = 1 ,    𝑎2 = 3    และ  𝑎𝑛+1 = 𝑎𝑛 + 𝑎𝑛−1  เมื่อ  𝑛 ∈ { 2, 3, 4, … } 

 คา่ของ  Σ
𝑛=2

∞
  𝑎𝑛

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. หาผลบวกไมไ่ด ้เพราะอนกุรมนีเ้ป็นอนกุรมลูอ่อก 2. 3

4
 

 3. 1 4. 4

3
 

 5. 2 

 
 
 
 

(2,0) 

𝛼  
𝑜  

𝐴  

(−√3, 𝑦)  

𝑋  

𝑌  

รูปที่ 1 

𝛽  
(1,0) 

𝐴  

𝑜  𝑋  

𝑌  

รูปที่ 2 
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25. ให ้𝑓 เป็นฟังกช์นัตอ่เนื่องบนเซตของจ านวนจรงิ ซึง่    𝑓(0) = 10 ,     𝑓(3) = 9 

 และ    𝑓′(𝑥)  =  {𝑥
2 + 𝑎𝑥 เมื่อ  𝑥 < 1

𝑥2 + 𝑎 เมื่อ  𝑥 ≥ 1
    โดยที่ 𝑎 เป็นจ านวนจรงิ 

 𝑎  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. 4 2. 2 3. 0 4. −2 5. −4 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ตอนที่ 2  แบบระบายตวัเลขที่เป็นค าตอบ  จ านวน 5 ขอ้ ขอ้ละ 5 คะแนน รวม 25 คะแนน 
26. ให ้ 𝐿  เป็นเสน้ตรงซึง่มีความชนัเทา่กบั −2  และสมัผสัพาราโบลา  𝑦  =  17 − 𝑥2 

 พืน้ท่ีที่ปิดลอ้มดว้ยแกน  𝑋  แกน  𝑌  และเสน้ตรง  𝐿  เทา่กบัก่ีตารางหนว่ย 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

27. ให ้ 𝐴  =  { −2, −1,  0,  1,  2 }    และ 𝑓 เป็นฟังกช์นัหนึง่ตอ่หนึง่จาก 𝐴 ไปทั่วถึง 𝐴 

 โดยก าหนดคา่ของฟังกช์นัเพียงบางคา่ ดงัตารางตอ่ไปนี ้

 
 
 
 
 

 50 + 5𝑎 + 𝑓(−2)  เทา่กบัเทา่ใด 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑥 𝑓(𝑥) 𝑓−1(𝑥) 
−1 1 2 
0 2 1 
1 0 𝑎 
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28. ให ้ 𝑝. 𝑞 และ 𝑟 เป็นประพจน ์ พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 
 
 
 
 
 
 
 

 จากขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ขา้งตน้ 

 ผลบวกของจ านวนที่อยูใ่นวงเลบ็ทางขวามอืของทกุขอ้ความทีถ่กูตอ้งเทา่กบัเทา่ใด 

 (หากขอ้ความทัง้สองไมถ่กูตอ้ง ใหถื้อวา่ผลบวกเทา่กบั 0) 
 
 
 
 
 
 
 
 

29. นกัเรยีนหอ้งหนึง่มจี านวน 50 คน  ในการสอบวิชาคณิตศาสตร ์มีนกัเรยีนเขา้สอบทัง้หมด 49 คน ขาดสอบ 1 คน 

 โดยสว่นเบี่ยงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบของนกัเรยีน 49 คน เทา่กบั 10 คะแนน  ตอ่มา นกัเรยีนที่ขาดสอบได ้

 ขอสอบในภายหลงั  เมื่อน าคะแนนของนกัเรยีนทีข่าดสอบมาค านวณคา่เฉลีย่เลขคณิตดว้ย พบวา่ คา่เฉลีย่เลขคณิต 

 ไมม่ีการเปลีย่นแปลง  ความแปรปรวนของคะแนนสอบของนกัเรยีนทัง้ 50 คน เทา่กบัก่ีคะแนน2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

30. จ านวนจรงิ  𝑥  ที่มีคา่นอ้ยที่สดุซึง่เป็นค าตอบของสมการ 

 
(2 log3 𝑥) − 4

log3(
𝑥

9
)

  =  log3(𝑥
7) − (

1

log𝑥 3
)
2
− 8    เทา่กบัเทา่ใด 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

ก) ถา้  𝑝 ↔ 𝑞  มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 แลว้  [(𝑝 ↔ 𝑞) ∨ (𝑝 → 𝑟)] ↔ [𝑟 → (𝑝 ∨ ~𝑞)] 

 มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 

(15) 

ข) (𝑝 → 𝑞) ∧ (𝑞 → 𝑟)  สมมลูกบั  (𝑝 ∧ 𝑞) → 𝑟 (30) 
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เฉลย 

1. 4 7. 3 13. 2 19. 5 25. 5 
2. 3 8. 1 14. 5 20. 3 26. 81 
3. 3 9. 3 15. 4 21. 2 27. 43 
4. 2 10. 2 16. 1 22. 4 28. 15 
5. 2 11. 5 17. 1 23. 1 29. 98 
6. 5 12. 1 18. 4 24. 4 30. 243 
 

แนวคิด 

1. สมมติวา่ รถยนตย์ี่หอ้หนึง่มีราคาลดลงปีละ 20% ของราคาในปีกอ่นหนา้ 
ถา้กลางปี พ.ศ. 2564 รถยนตย์ีห่อ้นีค้นัหนึง่มีราคา 1,000,000 บาท 
แลว้ในกลางปีใด รถยนตค์นันีจ้งึจะมีราคาต ่ากวา่ 400,000 บาท เป็นปีแรก 

 1. พ.ศ. 2566 2. พ.ศ. 2567 3. พ.ศ. 2568 

 4. พ.ศ. 2569 5. พ.ศ. 2570 

ตอบ  4 

ลดลงปีละ 20% แปลวา่ราคาของปีถดัไป จะเหลอืแค ่80% ของราคาในปีก่อนหนา้ 

 
 
 
 

เมื่อผา่นไป 𝑛 ปี จะไดร้าคาคือ  1,000,000 × (
80

100
)
𝑛

 

ซึง่จะต ่าวา่ 400,000 บาท เมื่อ 
 
 

ไลย่กก าลงัฐาน 0.8 ไปเรือ่ยๆ  จะเห็นวา่  0.8 𝑛  <  0.4  เป็นครัง้แรก เมื่อ 𝑛 = 5 

นั่นคือ ราคาจะต ่ากวา่ 400,000 บาท เป็นครัง้แรก เมื่อผา่นไป 5 ปี 

คิดเป็นปี พ.ศ.  2564 + 5  =  2569 

 
 

2. ใหเ้อกภพสมัพทัธ ์ 𝑈 = { 2, 3, 4 }    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) ∃𝑥[ 𝑥 + 1 ≤ 5 ↔  2𝑥 > 1 ] 

 ข) ∀𝑥[ 𝑥2 > 1 ]  →  ∃𝑥[ 𝑥 − 3 > 1 ] 

 ค) ∃𝑥[ 𝑥 + 2 = 𝑥2  →  𝑥2 < 0 ] 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  เทา่นัน้ ที่มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 2. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  เทา่นัน้ ทีม่ีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 3. ขอ้ความ  ก)  และ  ค)  เทา่นัน้ ที่มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 4. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  เทา่นัน้ ทีม่ีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 5. ขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  มคีา่ความจรงิเป็นจรงิ 
ตอบ  3 

1,000,000 × (
80

100
)
𝑛

 <  400,000 

                           0.8 𝑛 <  0.4 

𝑛  0.8 𝑛  
1 0.8 
2 0.64 
3 0.512 
4 0.4096 
5 0.32768 

 

× 
80

100
 × 

80

100
 

1,000,000  ,    1,000,000 × 
80

100
  ,    1,000,000 × (

80

100
)
2

 ,  … 
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ก) ไลแ่ทนทีละตวั    ∃𝑥[ 𝑥 + 1 ≤ 5 ↔  2𝑥 > 1 ] 

 
 

 
ข) 22, 32, 42  ทกุตวัมากกวา่ 1  ดงันัน้  ∀𝑥[ 𝑥2 > 1 ]  เป็นจรงิ 
 𝑥 − 3 > 1  คือ  𝑥 > 4  ซึง่จะเห็นวา่ไมม่ตีวัไหนใน 𝑈 เลย ที่มากกวา่ 4  ดงันัน้  ∃𝑥[ 𝑥 − 3 > 1 ]  เป็นเท็จ 

 ดงันัน้  ∀𝑥[ 𝑥2 > 1 ]  →  ∃𝑥[ 𝑥 − 3 > 1 ]  ≡  T → F  ≡  F  เป็นเท็จ 
ค) ไลแ่ทนทีละตวั    ∃𝑥[ 𝑥 + 2 = 𝑥2  →  𝑥2 < 0 ] 

 
 
 
 
 
 
 

3. ให ้ ℤ  แทนเซตของจ านวนเตม็  ผลบวกของสมาชิกทัง้หมดในเซต  { 𝑥 ∈ ℤ | |
𝑥−1

𝑥+3
| =

1−𝑥

𝑥+3
 }  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −5 2. −3 3. −2 

 4. 0 5. จ านวนสมาชิกในเซตนีเ้ป็นจ านวนอนนัต ์และหาผลบวกไมไ่ด ้

ตอบ  3 

 
 
 
 
 
 
 

จากสมบตัิของคา่สมับรูณ ์ |𝑎|  =  −𝑎  ก็ตอ่เมื่อ    𝑎    ≤  0 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

𝑥 = 2 : 2 + 1 ≤ 5  ↔  2(2) > 1 
             T       ↔            T 
                       T →  มี 𝑥 = 2 ที่แทนแลว้จรงิ  ดงันัน้ ก) จรงิ 

𝑥 = 2 : 2 + 2 = 22   →   22 < 0 
             T         →        F 
                         F 
𝑥 = 3 : 3 + 2 = 32   →   32 < 0 
             F         → 
                                       T →  มี 𝑥 = 3 ที่แทนแลว้จรงิ  ดงันัน้ ค) จรงิ 

|
𝑥−1

𝑥+3
| =    

1−𝑥

𝑥+3
 

|
𝑥−1

𝑥+3
| =  

−(𝑥−1)

𝑥+3
 

|
𝑥−1

𝑥+3
| =  −

𝑥−1

𝑥+3
 

|  𝑎  | =  −  𝑎 
ให ้ 𝑥−1

𝑥+3
  =  𝑎 

𝑥−1

𝑥+3
 ≤  0 

−3            1 

+         −         + 
จดุที่มาจากตวัสว่น 

หา้มเป็นจดุทบึ 
→ เอาเฉพาะจ านวนเต็ม จะได ้ 𝑥 = −2 ,  −1 , 0 , 1 

 จะไดผ้ลบวก =  (−2) + (−1) + 0 + 1 

  =            −2 
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4. ในการสอบชิงทนุการศกึษาของมหาวิทยาลยัแหง่หนึง่ ผูท้ี่สอบผา่นขอ้เขียนตอ้งมคีะแนนสอบตัง้แต่ 
เปอรเ์ซ็นไทลท์ี่ 85 ขึน้ไป  ถา้คะแนนของการสอบครัง้นีม้ีการแจกแจงปกติ โดยมีคา่เฉลีย่เลขคณิตเทา่กบั 80 คะแนน 
และความแปรปรวนเทา่กบั 9 คะแนน2  แลว้ผูท้ี่สอบผา่นขอ้เขียนจะตอ้งไดค้ะแนนสอบอยา่งนอ้ยก่ีคะแนน 

 ก าหนดตารางแสดงพืน้ท่ีใตเ้สน้โคง้ปกตมิาตรฐาน ดงันี ้
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 1. 82.55 2. 83.12 3. 85.00 4. 87.65 5. 89.36 
ตอบ  2 

เปอรเ์ซ็นไทลท์ี่ 85 คือ พืน้ท่ี = 0.85    →  จากตาราง จะได ้ 𝑧 = 1.04 

แปลง 𝑧 กลบัไปเป็นคะแนนสอบดว้ยสตูร    𝑧    =   
𝑥𝑖 − 𝑥̅

𝑠
 

 
 
 
 

5. ใหเ้วกเตอร ์ 𝑢⃑  ≠ 0⃑  ,  𝑣  ≠ 0⃑   และ  |𝑢⃑ | ≠ |𝑣 |    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) มมุระหวา่ง  3𝑢⃑   และ  3𝑣   มีขนาดเป็น 3 เทา่ของมมุระหวา่ง 𝑢⃑   และ  𝑣  

 ข) มมุระหวา่ง  𝑢⃑ − 𝑣   และ  𝑣 − 𝑢⃑   มีขนาด 180° 

 ค) มมุระหวา่ง  𝑢⃑ + 𝑣   และ  𝑢⃑ − 𝑣   มีขนาด 90° 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ค)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

ตอบ  2 

ก) 3𝑢⃑  และ 3𝑣   คือ 𝑢⃑  และ 𝑣  ที่เพิ่มขนาดเป็น 3 เทา่ แตท่ิศเหมือนเดิม 

 ดงันัน้ มมุระหวา่ง 3𝑢⃑  และ 3𝑣  จะมขีนาดเทา่เดิม    →  ก) ผิด 

ข) เนื่องจาก  𝑢⃑ − 𝑣   =  −(𝑣 − 𝑢⃑ )  ดงันัน้  𝑢⃑ − 𝑣   และ  𝑣 − 𝑢⃑   เป็นเวกเตอรท์ีม่ีทิศตรงขา้มกนั 

  จึงท ามมุ 180° กนั ดงัรูป  →  ข) ถกู  
ค) ตัง้ฉากกนั จะดอทกนัได ้0 : 

 

 เนื่องจาก  |𝑢⃑ | ≠ |𝑣 |  จึงสรุปไมไ่ดว้า่ผลดอทเป็น 0  ดงันัน้  𝑢⃑ + 𝑣   และ  𝑢⃑ − 𝑣   ไมต่ัง้ฉากกนั  →  ค) ผิด 
 
 
 
 
 

𝑧 0.85 1.04 

พืน้ที่ใตเ้สน้โคง้ปกติมาตรฐาน 0.80 0.85 

 

𝑧  0 

  1.04 =  
𝑥𝑖 − 80

3
 

83.12 =  𝑥𝑖 

โจทยใ์หค้วามแปรปรวน  𝑠2 = 9 

                          จะได ้ 𝑠 = 3 

(𝑢⃑ + 𝑣 ) ∙ (𝑢⃑ − 𝑣 ) =  𝑢⃑ ∙ 𝑢⃑ − 𝑢⃑ ∙ 𝑣 + 𝑣 ∙ 𝑢⃑ − 𝑣 ∙ 𝑣  
 =    |𝑢⃑ |2                            − |𝑣 |2 

180° 
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6. เซตของค าตอบอสมการ  4
𝑥 + 69

1 + 2𝑥+2  ≤  5  เป็นสบัเซตของเซตใด 
 1. (−∞, 2 ] ∪ [ 4, ∞) 2. (−∞, 3 ] 3. [ 3, 16 ] 

 4. ( 2, 6 ) 5. ( 1, 5 ) 

ตอบ  5 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

7. ใหฟั้งกช์นั  𝑓 : ℝ → ℝ  โดยที่  𝑓(𝑥) = 
1

2
sin(2𝑥)    พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) แอมพลจิดูของ  𝑓  เทา่กบั 0.5 

 ข) 𝑓 (
2𝜋

7
)  <  𝑓 (

2𝜋

5
) 

 ค) ถา้  𝑛  เป็นจ านวนเต็ม แลว้  𝑓(𝑥 + 𝑛𝜋)  =  𝑓(𝑥) 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ก)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้ง 
ตอบ  3 

ก) 𝑓(𝑥) = 
1

2
sin(2𝑥)  จะมีกราฟเป็นกราฟ sin ที่มีแอมพลจิดู = 

1

2
  (ก. ถกู)    และมีคาบ = 

2𝜋

2
 = 𝜋  ดงัรูป 

 
 
 
 
 
 
 
 

ข) เนื่องจาก  𝜋
4

  <  2𝜋

7
  <  2𝜋

5
  <  𝜋

2
  ดงันัน้  𝑓 จะเป็นกราฟในช่วงดงัรูป 

 จะเห็นวา่ 𝑓 เป็นชว่งขาลง  →  𝑥 มากขึน้ จะได ้𝑓(𝑥) นอ้ยลง 

 เนื่องจาก  2𝜋

7
  <  2𝜋

5
  ดงันัน้  𝑓 (

2𝜋

7
)  >  𝑓 (

2𝜋

5
)  →  ข. ผิด 

 

ค) เนื่องจากคาบ  =  𝜋  แสดงวา่เมื่อ 𝑥 เพิ่มขึน้ทีละ 𝜋 จะได ้𝑓(𝑥)  วนกลบัไปมีคา่เทา่เดิม 

 นั่นคือ  𝑓(𝑥)  =  𝑓(𝑥 + 𝜋)  =  𝑓(𝑥 + 2𝜋)  =  𝑓(𝑥 + 3𝜋)  =  …    →  ค. ถกู 
 
 
 
 

    4𝑥 + 69

1 + 2𝑥+2 ≤  5 

   4𝑥 + 69 ≤  5(1 + 2𝑥+2) 
(22)𝑥 + 69 ≤  5 + 5(2𝑥 ∙ 22) 
  22𝑥   + 69 ≤  5 + 20(2𝑥) 
22𝑥 − 20(2𝑥) + 64 ≤  0 
(2𝑥 − 4)(2𝑥 − 16) ≤  0 

ผลยกก าลงัฐาน 2 จะเป็นบวกเสมอ 

→ ยา้ย  1 + 2𝑥+2 ขึน้มาคณูได ้

 โดยไมต่อ้งกลบัเครือ่งหมาย ≤ 

4           16 

+         −         + 
→    4 ≤ 2𝑥 ≤ 16 
 22 ≤ 2𝑥 ≤ 24 
 2 ≤ 𝑥 ≤ 4 ซึง่จะเป็นสบัเซตของ (1, 5) 

𝜋

4
  𝜋

2
  3𝜋

4
  𝜋  −

𝜋

4
  −

𝜋

2
  −

3𝜋

4
  −𝜋  

1

2
  

0 

−
1

2
  

𝑦 = 𝐴 sin(𝐵𝑥 + 𝐶) 

แอมพลิจดู = |𝐴| 

คาบ = 
2𝜋

|𝐵|
 

𝜋

4
  𝜋

2
  

1

2
  

0 
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8. ให ้𝑈 เป็นเอกภพสมัพทัธ ์และ 𝐴, 𝐵, 𝐶 เป็นสบัเซตของ 𝑈 

 ถา้ 𝐴 ∩ 𝐵  =  𝐵 ∩ 𝐶  =  𝐴 ∩ 𝐶  =  𝐴 ∩ 𝐵 ∩ 𝐶 

   𝑛(𝐴)  =  𝑛(𝐵)  =  𝑛(𝐶)  =  10 ,    𝑛(𝑈)  =  30 

 และ  𝑛((𝐴 ∪ 𝐵 ∪ 𝐶)′)  =  6 

 แลว้  𝑛((𝐴 ∪ 𝐵) ∩ 𝐶′) เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 14 2. 16 3. 17 4. 20 5. 23 
ตอบ  1 

 จาก  𝑛(𝑈)  =  30  และ  𝑛((𝐴 ∪ 𝐵 ∪ 𝐶)′)  =  6  จะได ้ 𝑛(𝐴 ∪ 𝐵 ∪ 𝐶)  =  30 − 6  =  24 

 
 
 
 
 
 

โจทยถ์าม  𝑛((𝐴 ∪ 𝐵) ∩ 𝐶′) 

 =  𝑛((𝐴 ∪ 𝐵) − 𝐶)    ซึง่หมายสว่นพืน้ท่ีดงัรูป 
 

จะเห็นวา่สว่นสว่นท่ีโจทยถ์าม หาไดจ้ากการหกัแผนภาพ (1) ดว้ยแผนภาพ (4) 

 =  24 − 10  = 14 
 

9. ถา้  𝑥2 − 4𝑥 + 5  เป็นตวัประกอบของ  𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 30  โดยที ่𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ 
 แลว้  𝑎 + 𝑏 เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −29 2. −18 3. −17 4. 1 5. 19 
ตอบ  3 

เป็นตวัประกอบ แสดงวา่ 𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 30 =  (𝑥2 − 4𝑥 + 5) ∙ 𝑃(𝑥)    เมื่อ 𝑃(𝑥) เป็นพหนุาม 
 
  
 
 
 
 

 จะได ้
 
 

เทียบสมัประสทิธ์ิ จะได ้ 𝑎 = 2  และ  𝑏 = −19  ดงันัน้  𝑎 + 𝑏  =  2 + (−19)  =  −17 

 

10. ถา้จ านวนเชิงซอ้น  3 − 𝑖  เป็นค าตอบหนึง่ของสมการ  𝑥2 + 𝑎𝑥 + 𝑏  =  0  โดยที่ 𝑎 และ 𝑏 เป็นจ านวนจรงิ 
 แลว้  𝑎 + 𝑏 เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 2 2. 4 3. 7 4. 8 5. 10 
ตอบ  2 

ในสมการพหนุามท่ีมีสมัประสทิธ์ิเป็นจ านวนจรงิ  ถา้ 𝑧 เป็นค าตอบแลว้สงัยคุของ 𝑧 ก็จะเป็นค าตอบดว้ย 

𝑛(𝐴 ∪ 𝐵 ∪ 𝐶) = 24   …(1) 𝑛(𝐴) = 10   …(2) 𝑛(𝐵) = 10   …(3) 𝑛(𝐶) = 10   …(4) 

พิจารณาพจนก์ าลงัสงูสดุของทัง้สองฝ่ัง  จะไดพ้จนก์ าลงัสงูสดุของ 𝑃(𝑥) คือ  𝑥
3

𝑥2  = 𝑥 

พิจารณาพจนค์า่คงที่ (ที่ไมม่ี 𝑥) ของทัง้สองฝ่ัง จะไดพ้จนค์า่คงที่ของ 𝑃(𝑥) คือ  30

5
  = 6 

ดงันัน้  𝑃(𝑥)  =  𝑥 + 6 

𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 30 =  (𝑥2 − 4𝑥 + 5) ∙ (𝑥 + 6) 
 =  𝑥3 + 6𝑥2 − 4𝑥2 − 24𝑥 + 5𝑥 + 30 
 =  𝑥3 + 2𝑥2 − 19𝑥 + 30 
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เนื่องจาก  3 − 𝑖  เป็นค าตอบ ดงันัน้  3 + 𝑖  จะเป็นค าตอบดว้ย 

จากสตูรผลบวกผลคณูค าตอบ จะได ้ ผลบวกค าตอบ  =  −𝑎 และ ผลคณูค าตอบ  =  𝑏 

 
 
 

 ดงันัน้  𝑎 + 𝑏  =  (−6) + 10  =  4 

 

11. ให ้ 𝑧1 , 𝑧2 , 𝑧3 , 𝑧4  เป็นรากที่ 4 ที่แตกตา่งกนัของจ านวนเชิงซอ้นจ านวนหนึง่ 

 โดยที่  𝑧1  =  2 (cos
𝜋

9
+ 𝑖 sin

𝜋

9
)  ,    Re(𝑧2) > 0    และ    Im(𝑧3) > 0 

 (𝑧4)
3  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 4√3 + 4𝑖 2. 4 + 4√3𝑖 3. 4 − 4√3𝑖 

 4. −4√3 − 4𝑖 5. −4 − 4√3𝑖 

ตอบ  5 

แปลงมมุเป็นหนว่ยองศา จะได ้ 𝜋
9

  =  
180°

9
  =  20°  ดงันัน้  𝑧1 = 2(cos 20° + 𝑖 sin 20°) 

รากที่เหลอื จะไดจ้ากการเพิ่มมมุของ 𝑧1 ไปทีละ  360°

4
 = 90° 

ดงันัน้ รากทัง้สีต่วั คือ 
 
 
 

จาก Re(𝑧2) > 0 →  cos เป็นบวกใน 𝑄1 หรอื 𝑄4 เทา่นัน้ (จะมี 20° กบั 290°) 
 →  แต ่20° เป็น 𝑧1 ไปแลว้ ดงันัน้  𝑧2 = 2(cos 290° + 𝑖 sin290°) 

จาก Im(𝑧3) > 0 →  sin เป็นบวกใน 𝑄1 หรอื 𝑄2 เทา่นัน้ (จะมี 20° กบั 110°) 
 →  แต ่20° เป็น 𝑧1 ไปแลว้ ดงันัน้  𝑧3 = 2(cos 110° + 𝑖 sin110°) 

จะเหลอื  𝑧4  =  2(cos 200° + 𝑖 sin200°) 

จะได ้ (𝑧4)
3 =  23(cos(3 × 200°) + 𝑖 sin(3 × 200°)) 

 =  8 (        −
1

2
                +  𝑖         (−

√3

2
)    )    =  −4 − 4√3𝑖 

 

12. ค าตอบของสมการ    1 + 5𝑥

1 + 5𝑥 + 
52𝑥

(1 + 5𝑥)2
 + 

53𝑥

(1 + 5𝑥)3
+ ⋯  =   

26

25
    เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −2 2. −1 3. 0 4. 1 5. 2 
ตอบ  1 

 
 

จะเห็นวา่  1 + 5𝑥

1 + 5𝑥 + 
52𝑥

(1 + 5𝑥)2
 + 

53𝑥

(1 + 5𝑥)3
+ ⋯   เป็นอนกุรมเรขาคณิตอนนัต ์ท่ีมี  𝑟 = 

5𝑥

1+5𝑥 

5𝑥 เป็นบวกเสมอ ดงันัน้  5𝑥

1+5𝑥 จะเป็นคา่บวก ท่ีเศษนอ้ยกวา่สว่น ดงันัน้  5𝑥

1+5𝑥 < 1  จึงใชส้ตูร  𝑆∞ = 
𝑎1

1−𝑟
  ได ้

 
 
 
 

 

(3 − 𝑖) + (3 + 𝑖) =  −𝑎 
               6 =  −𝑎 
            −6 =     𝑎 

(3 − 𝑖)(3 + 𝑖) =  𝑏 
       32 − 𝑖2 =  𝑏 
           10 =  𝑏 

𝑧1 = 2(cos 20° + 𝑖 sin20°) 
  2(cos 110° + 𝑖 sin110°) 
  2(cos 200° + 𝑖 sin200°) 
  2(cos 290° + 𝑖 sin290°) 

เพ่ิมมมุทีละ 90° 

× 
5𝑥

1+5𝑥 × 
5𝑥

1+5𝑥 × 
5𝑥

1+5𝑥 
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13. ถา้ (𝑎, 𝑏) เป็นจดุบนเสน้ตรง  3𝑥 − 𝑦 + 4  =  0  และ (𝑎, 𝑏) อยูใ่กลก้บัจดุ (−2, 3) ที่สดุ 

 แลว้  𝑎  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −1 2. −
1

2
 3. −

1

3
 4. −

1

8
 5. 0 

ตอบ  2 

จดุที่บนเสน้ตรง ที่อยูใ่กลก้บัอีกจดุที่สดุ คือจดุที่ท  าใหเ้กิดเสน้ตัง้ฉาก ดงัรูป 

ตัง้ฉากกนั ความชนัจะคณูกนัได ้−1 

  ความชนัของ 𝑙  =  
𝑏−3

𝑎−(−2)
  =  

𝑏−3

𝑎+2
 

  ความชนัของ คือ 3 

 
 

จะไดผ้ลคณูความชนั และเนือ่งจาก (𝑎, 𝑏) อยูบ่น  3𝑥 − 𝑦 + 4  =  0   
 จะได ้ 
 
 
 
 
 
 

14. ก าหนดไฮเพอรโ์บลา  16𝑥2 − 9𝑦2 + 128𝑥 + 18𝑦 + 103  =  0 

 ให ้𝐹 เป็นโฟกสัที่อยูใ่นจตภุาคที่ 2 และให ้𝐶 เป็นจดุศนูยก์ลางของไฮเพอรโ์บลานี ้
 สมการของพาราโบลาทีม่ีจดุยอดอยูท่ี่จดุ 𝐶 และโฟกสัอยูท่ี่จดุ 𝐹 คือขอ้ใด 

 1. (𝑥 + 4)2  =  −12(𝑦 − 1) 2. (𝑥 + 4)2  =  −20(𝑦 − 1) 

 3. (𝑦 − 1)2  =  −12(𝑥 + 4) 4. (𝑦 − 1)2  =  −16(𝑥 + 4) 

 5. (𝑦 − 1)2  =  −20(𝑥 + 4) 

ตอบ  5 

 
 
 
 
 
 
 

เป็นไฮเพอรโ์บลาแนวนอน ที่มจีดุศนูยก์ลาง  𝐶(−4, 1)  และระยะโฟกสั  𝑐 = √9 + 16 = 5 

ดงันัน้ จดุโฟกสัคือ  (−4 ± 5, 1)  =  (1, 1)  และ  (−9, 1)  →  โฟกสัใน 𝑄2 คือ 𝐹(−9, 1) 

1 + 5𝑥

1 + 5𝑥 + 
52𝑥

(1 + 5𝑥)2
 + 

53𝑥

(1 + 5𝑥)3
+ ⋯ =       

26

25
 

                           
1

1 − 
5𝑥

1 + 5𝑥

 =       
26

25
 

                               25 =  26 −
26∙5𝑥

1+5𝑥 

                              
26∙5𝑥

1+5𝑥 =   1 

26 ∙ 5𝑥 =  1 + 5𝑥 
25 ∙ 5𝑥 =  1 
 52 ∙ 5𝑥 =  1 
  52+𝑥 =  50 
 2 + 𝑥 =   0 
         𝑥 =  −2 

𝑆∞ = 
𝑎1

1−𝑟
 

คณูไขว ้

3𝑥 − 𝑦 + 4 = 0 

(−2, 3) 

(𝑎, 𝑏) 

𝑙  

3𝑥 − 𝑦 + 4 =  0 
3𝑥        + 4 =  𝑦 

ความชนั =  𝑦2 − 𝑦1

𝑥2 − 𝑥1
 

𝑚 = 3 
𝑏−3

𝑎+2
 × 3 =  −1 

 3𝑏 − 9 =  −𝑎 − 2 
 𝑎 + 3𝑏 =    7        …(1) 

3𝑎 − 𝑏 + 4 =   0 
3𝑎 − 𝑏 =  −4    …(2) 

(1) + 3×(2) : 𝑎 + 3𝑏 + 3(3𝑎 − 𝑏) =  7 + 3(−4) 
             10𝑎 =  −5 

                  𝑎 =  −
1

2
 

16𝑥2 − 9𝑦2 + 128𝑥 + 18𝑦 + 103 =     0 
(16𝑥2 + 128𝑥) + (−9𝑦2 + 18𝑦) =  −103 
   16(𝑥2 + 8𝑥)    − 9(𝑦2 − 2𝑦) =  −103 
16(𝑥2 + 8𝑥 + 16) − 9(𝑦2 − 2𝑦 + 1) =  −103 + 16(16) − 9(1) 
       16(𝑥 + 4)2          − 9(𝑦 − 1)2 =     144 

              
(𝑥+4)2

9
              −   

(𝑦−1)2

16
 =       1 
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นั่นคือ โจทยถ์ามพาราโบลาที่มีจดุยอด (ℎ, 𝑘) = (−4, 1)  และ โฟกสั (−9, 1) 

จดุยอดกบัโฟกสัมีพิกดั 𝑌 เทา่กนั และโฟกสัมีพิกดั 𝑋 นอ้ยกวา่  →  เป็นพาราโบลาเปิดซา้ย  𝑐  =  −4 − (−9)  =  5 
แทนในรูปสมการพาราเปิดซา้ย 

 
 
 

15. ก าหนดรูปสามเหลีย่ม 𝐴𝐵𝐶 ในระบบพิกดัฉากสามมติิ มีจดุยอดที่  𝐴(−2, −4, −4) ,  𝐵(0, −2, 0) 

 และ  𝐶(0, 0, 2)    รูปสามเหลีย่ม 𝐴𝐵𝐶 มีพืน้ท่ีก่ีตารางหนว่ย 

 1. 1 2. √3 3. 2 4. 2√3 5. 4√3 
ตอบ  4 

∆𝐴𝐵𝐶 จะเป็นครึง่หนึง่ของพืน้ท่ีสีเ่หลีย่มดา้นขนานท่ีเกิดจาก 𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑  ⃑ และ 𝐴𝐶⃑⃑⃑⃑  ⃑ 

 𝐴𝐵⃑⃑⃑⃑  ⃑  =  [

0 − (−2)
−2 − (−4)

0 − (−4)
]  =  [

2
2
4
]    ,        𝐴𝐶⃑⃑⃑⃑  ⃑  =  [

0 − (−2)
0 − (−4)

2 − (−4)
] = [

2
4
6
] 

จะได ้ 𝐴𝐵𝐷𝐶  =  |[
2
2
4
] × [

2
4
6
]|  =  |[

(2)(6) − (4)(4)
(4)(2) − (2)(6)

(2)(4) − (2)(2)
]|  =  |[

−4
−4
4

]| 

 =  √(−4)2 + (−4)2 + 42 

 =      4√1 + 1 + 1  =  4√3 

ดงันัน้  ∆𝐴𝐵𝐶  =  
1

2
× 4√3  =  2√3 

 

16. ใหเ้มทรกิซ ์ 𝐴  =  [

𝑎1 𝑎2 𝑎3

𝑏1 𝑏2 𝑏3

𝑐1 𝑐2 𝑐3

] ,  𝐵 = [
𝑏1 𝑏2 𝑏3

𝑎1 𝑎2 𝑎3

3𝑐1 3𝑐2 3𝑐3

]  และ  𝐶 = [

𝑎1 𝑎2 𝑎3

0 0 0
3𝑏1 3𝑏2 3𝑏3

] 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) det(𝐵)  =  3 det(𝐴) 

 ข) det(𝐴𝐶)  =  0 

 ค) det(𝐴 + 𝐶)  =  det(𝐴) + det(𝐶) 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ค)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ถกูตอ้ง 
ตอบ  1 

ก) 𝐵 ไดจ้ากการสลบัแถว 1 กบั 2  และคณู 3 เขา้ไปท่ีแถว 3 

 การสลบัแถว จะท าให ้det เป็นลบของของเดิม การคณู 3 ที่แถวหนึง่ๆ จะท าให ้det เป็น 3 เทา่ของของเดมิ 

 ดงันัน้  det(𝐵)  =  −3det(𝐴)    →  ก) ผิด 
ข) 𝐶 มีแถว 2 เป็น 0 ทัง้แถว  ซึง่จะท าให ้ det(𝐶) = 0 

 จากสมบตัิของ det จะได ้   det(𝐴𝐶) =  det(𝐴) ∙ det(𝐶) 

  =  det(𝐴) ∙     0        = 0    →  ข) ถกู 
ค) โดยทั่วไป  det กระจายในการบวกไมไ่ด ้ แตใ่นกรณีพิเศษบางกรณี อาจบงัอิญเทา่กนัได ้

(𝑦 − 𝑘)2 =      −4𝑐(𝑥 − ℎ) 
(𝑦 − 1)2 =  −4(5)(𝑥 − (−4)) 
(𝑦 − 1)2 =      −20(𝑥 + 4) 

พืน้ที่  ดา้นขนานที่เกิด 

จาก 𝑢̅ และ 𝑣̅  = |𝑢̅ × 𝑣̅| 

𝐴  

𝐵  

𝐶  

𝐷  

𝑢̅  

𝑣̅  
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  𝐴 + 𝐶  =  [

𝑎1 𝑎2 𝑎3

𝑏1 𝑏2 𝑏3

𝑐1 𝑐2 𝑐3

] + [

𝑎1 𝑎2 𝑎3

0 0 0
3𝑏1 3𝑏2 3𝑏3

]  =  [

2𝑎1 2𝑎2 2𝑎3

𝑏1 𝑏2 𝑏3

𝑐1 + 3𝑏1 𝑐2 + 3𝑏2 𝑐3 + 3𝑏3

] 

 จะเห็นวา่  𝐴 + 𝐶  เหมือนกบัเมทรกิซท์ี่ไดจ้ากการน า 𝐴 มาคณู 2 เขา้ไปท่ีแถว 1 (det เป็น 2 เทา่ของของเดิม) 
 และ น าแถวที่ 2 คณู 3 แลว้บวกเพิ่มเขา้ไปในแถว 3 (det เทา่เดมิ) 
 ดงันัน้  det(𝐴 + 𝐶)  =  2 det(𝐴) 

 แต ่ det(𝐴) + det(𝐶)  =  det(𝐴) +  0  =  det(𝐴)  จึงไมเ่ทา่กบั  det(𝐴 + 𝐶)    →  ค) ผิด 
 

17. ขอ้มลูเชิงปรมิาณชดุหนึง่มีขอ้มลูทัง้หมด 21 ตวั และขอ้มลูชดุนีม้ฐีานนิยม 1 คา่ เทา่นัน้ 

 พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 ก) ถา้ตดัขอ้มลูที่มีคา่นอ้ยที่สดุออก 1 ตวั และเพิ่มขอ้มลูที่มีคา่เทา่กบัฐานนิยมแทนที่ขอ้มลูที่ตดัออก 

  แลว้ขอ้มลูที่ไดจ้ะมีฐานนิยมเทา่เดิม 

 ข) ถา้ตดัขอ้มลูที่มีคา่นอ้ยที่สดุออก 1 ตวั แลว้ขอ้มลูที่ไดจ้ะมีมธัยฐานมากขึน้ 

 ค) ถา้เพิม่ขอ้มลูอีก 2 ตวั ท่ีมีคา่เทา่กบัคา่เฉลีย่เลขคณิต แลว้ขอ้มลูที่ไดจ้ะมีคา่เฉลีย่เลขคณิตมากขึน้ 

 จากขอ้ความ  ก)  ข)  และ  ค)  ขา้งตน้ ขอ้ใดถกูตอ้ง 
 1. ขอ้ความ  ก)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 2. ขอ้ความ  ข)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดยีวเทา่นัน้ 

 3. ขอ้ความ  ค)  ถกูตอ้งเพียงขอ้เดียวเทา่นัน้ 4. ขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

 5. ขอ้ความ  ก)  และ  ค)  ถกูตอ้งเทา่นัน้ 

ตอบ  1 

ก) ฐานนิยม คือขอ้มลูที่ “ซ  า้มากที่สดุ”  ดงันัน้ การน าขอ้มลูที่มคีา่นอ้ยที่สดุออก สว่นใหญ่จะไมม่ีผลกบัฐานนิยม 

 ยกเวน้กรณีที่ขอ้มลูที่ซ  า้มากที่สดุ จะเป็นขอ้มลูที่มคีา่นอ้ยที่สดุ 

 แตก่ารเพิ่มขอ้มลูที่มีคา่เทา่กบัฐานนิยมเขา้มา จะสามารถชดเชยความสญูเสยีนัน้ได ้

 ท าใหฐ้านนิยมเดมิ ยงัคงซ า้มากที่สดุ และไดเ้ป็นฐานนิยมเหมือนเดิม  →  ก) ถกู 

ข) มธัยฐาน คือขอ้มลูที่มตี  าแหนง่อยูต่รงกลาง เมื่อเรยีงขอ้มลูจากนอ้ยไปมาก 

 การตดัขอ้มลูนอ้ยสดุออก จะท าให ้“ต าแหนง่ตรงกลาง” เลือ่นเลก็นอ้ย ซึง่อาจท าใหม้ธัยฐานเพิ่มขึน้ได ้

 แตถ่า้ขอ้มลูรอบๆ ตวัตรงกลาง บงัเอิญมคีา่เทา่กนั  ถึงต าแหนง่เปลีย่น ก็มีสทิธ์ิเปลีย่นไปโดนขอ้มลูท่ีมีคา่เทา่เดิมได ้

 มธัยฐานจงึอาจมีคา่เทา่เดิม ไมจ่ าเป็นตอ้งมากขึน้เสมอไป  →  ข) ผิด 

ค) ใหค้า่เฉลีย่เลขคณิตเดิมของ 21 ตวัแรกคือ  𝑥̅  ดงันัน้ ผลรวมของ 21 ตวัแรกคือ 21𝑥̅ 

 ถา้เพิม่ขอ้มลู 2 ตวัที่มีคา่เทา่กบั 𝑥̅ จะไดผ้ลรวมขอ้มลูเพิม่ขึน้เป็น  21𝑥̅ + 𝑥̅ + 𝑥̅  =  23𝑥̅ 

  และจะไดจ้ านวนขอ้มลูเพิ่มขึน้เป็น  21 + 2 = 23 ตวั 

 จะไดค้า่เฉลีย่ใหม ่ =  
ผลรวมขอ้มลูใหม่
จ านวนตวัใหม่   =  

23𝑥̅

23
  =  𝑥̅  เทา่เดมิ ไมไ่ดเ้พิ่มขึน้  →  ค) ผิด 

 
 
 
 
 
 
 
 



20    วิชาสามญั คณิตศาสตร ์1 (เม.ย. 64) 

18. ฟารม์แมวแหง่หนึง่มีแมว 3 สายพนัธุ ์ไดแ้ก่ เกา้แตม้ วเิชียรมาศ และขาวมณี รวมทัง้หมด 12 ตวั 

 โดยอตัราสว่นของจ านวนแมวพนัธุ ์เกา้แตม้ ตอ่ วเิชียรมาศ ตอ่ ขาวมณี เป็น 3 : 2 : 1 

 ถา้สุม่เลอืกแมวจากฟารม์แหง่นีม้า 3 ตวั แลว้ความนา่จะเป็นท่ีสุม่ไดแ้มวพนัธุเ์กา้แตม้อยา่งนอ้ย 1 ตวั เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 1

11
 2. 9

22
 3. 9

11
 4. 10

11
 5. 19

20
 

ตอบ  4 

ใหจ้ านวนแมว เกา้แตม้ วิเชียรมาศ และ ขาวมณี มี  3𝑥 ,  2𝑥 ,  และ  𝑥  ตวั ตามล าดบั 

มีแมวทัง้หมด 12 ตวั  → 

 
 

ดงันัน้  จ านวนแมว เกา้แตม้ วิเชียรมาศ และ ขาวมณี คือ  3(2) ,  2(2) ,  และ  2  ตวั 
 =   6    ,    4     ,  และ  2  ตวั ตามล าดบั 

สุม่ 3 ตวั จะไดจ้ านวนแบบทัง้หมด  =  (12
3
)  =  

12∙11∙10

3∙2∙1
  = 220  แบบ 

จ านวนแบบที่ไดเ้กา้แตม้อยา่งนอ้ย 1 ตวั นบัยาก  → จะนบัแบบตรงขา้ม (คือ ไมไ่ดเ้กา้แตม้เลย) 
 แลว้เอาจ านวนแบบทัง้หมดตัง้ลบ 

ไมไ่ดเ้กา้แตม้เลย คือ ตอ้งมาจากวิเชียรมาศ หรอื ขาวมณี ซึง่มี 4 + 2  =  6 ตวั  →  เลอืกได ้ (6
3
)  =  

6∙5∙4

3∙2∙1
  = 20  แบบ 

จะไดแ้บบที่ไดเ้กา้แตม้อยา่งนอ้ย 1 ตวั คือ  220 − 20  =  200 แบบ  คิดเป็นความนา่จะเป็น  =  
200

220
  =  

10

11
 

 

19. สุม่หยิบจ านวนเต็ม 2 จ านวน ท่ีตา่งกนั ในเซต  { 1, 2, 3, ... , 150 }  โดยหยิบทัง้ 2 จ านวนพรอ้มกนั 

 ความนา่จะเป็นท่ีแตล่ะจ านวนจะเป็นจ านวนคูท่ี่หารดว้ย 3 ลงตวั เทา่กบัเทา่ใด 

 1. 1

4
 2. 25

149
 3. 1

9
 4. 1

36
 5. 4

149
 

ตอบ  5 

จ านวนแบบทัง้หมด :  หยิบ 2 จ านวนจากเซต ซึง่มี 150 จ านวน จะหยิบได ้ (150
2

)  =  
150×149

2×1
  =  75 × 149  แบบ 

จ านวนแบบที่สนใจ :  จ านวนคูท่ีห่ารดว้ย 3 ลงตวั คือจ านวนท่ีหารดว้ย 2 และ 3 ลงตวั 

 ไดแ้ก่จ านวนท่ีหารดว้ย 6 ลงตวั นั่นเอง 

 จ านวนในเซต ท่ีหารดว้ย 6 ลงตวั จะมี  6, 12, 18, … , 150  ซึง่มีทัง้หมด  150−6

6
 + 1  =  25 จ านวน 

 หยิบ 2 จ านวน จาก 25 จ านวนนี ้จะหยิบได ้ (25
2
)  =  

25×24

2×1
  =  25 × 12  แบบ 

จะไดค้วามนา่จะเป็น  =  จ านวนแบบท่ีสนใจ
จ านวนแบบทัง้หมด

  =  
25×12

75×149
  =  

4

149
 

 

20. ส านกังานเขตแหง่หนึง่จดัที่นั่งส  าหรบัผูม้ารอท าบตัรประชาชน โดยเป็นเกา้อี ้11 ตวั ที่วางเรยีงกนัเป็นแถว 

 หนา้กระดานหนึง่แถว  เพื่อเป็นการปอ้งกนัการระบาดของโรคโควดิ-19 จึงไมใ่หม้กีารนั่งเกา้อีต้ดิกนั 

 ถา้ในช่วงเวลาหนึง่มีผูม้ารอท าบตัรประชาชน 5 คน แลว้จะมีวิธีการจดัที่นั่งใหท้ัง้ 5 คน ไดท้ัง้หมดก่ีวิธี 

 1. 11!

6!
 2. 11!

5!6!
 3. 7!

2!
 4. 7!

5!2!
 5. 5! 

ตอบ  3 

เกา้อี ้11 ตวั มคีนนั่ง 5 คน  →  จะมีเกา้อี ้ 11 − 5  =  6 ตวั ท่ีไมม่คีนนั่ง เป็น “เกา้อีว้า่ง” 
เอาเกา้อีว้า่งทัง้ 6 ตวั มาวางเรยีงเป็นหลกัไวก้่อน แลว้คอ่ยเอา “เกา้อีท้ี่มคีนนั่ง” ไปเสยีบ 
 
 

3𝑥 + 2𝑥 + 𝑥 =  12 
          6𝑥 =  12 
            𝑥 =    2 

 1 2 3 4 5 6 7  __ __ __ __ __ __ 

 เกา้อี ้ เกา้อี ้ เกา้อี ้ เกา้อี ้ เกา้อี ้ เกา้อี ้
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เกา้อีท้ีม่ีคนท่ี 1 นั่ง จะเลอืกเสยีบได ้7 ต าแหนง่ ดงัรูป 
เกา้อีท้ีม่ีคนท่ี 2 นั่ง จะเสยีบลงทีเ่ดียวกบัคนแรกไมไ่ด ้(หา้มนั่งตดิกนั) 
 ดงันัน้ จะเหลอืจดุทีเ่ลอืกเสยีบได ้6 ต าแหนง่ 
ท านองเดียวกนั เกา้อีท้ี่มคีนที่ 3, 4 และ 5 นั่ง จะเลอืกเสยีบได ้ 5, 4, และ 3 แบบ ตามล าดบั 

จะไดจ้ านวนแบบ  =  7 × 6 × 5 × 4 × 3  =  
7×6×5×4×3×2×1

                              2×1
  =  

7!

2!
 

 

21. ซุม้เกมจบัสลากในงานกาชาดมีกลอ่งใบหนึง่บรรจสุลาก 9 ใบ โดยมีหมายเลข 1, 2, 3, ... , 9 ก ากบัไวใ้บละ 

 หนึง่หมายเลขไมซ่  า้กนั  ในการเลน่เกมแตล่ะครัง้ ผูเ้ลน่ตอ้งจา่ยเงิน 90 บาท ก่อน เพื่อจบัสลากพรอ้มกนัสองใบ 

 ถา้ผลคณูของหมายเลขสลากที่ไดเ้ป็นจ านวนคู ่ผูเ้ลน่จะไดเ้งินรางวลั 180 บาท 

 ถา้ผลคณูของหมายเลขสลากที่ไดเ้ป็นจ านวนคี่ ผูเ้ลน่จะไมไ่ดร้บัเงินรางวลัใดๆ 

 ในการเลน่เกมแตล่ะครัง้ ขอ้สรุปใดถกูตอ้ง 
 1. โดยเฉลีย่แลว้ เทา่ทนุ 2. โดยเฉลีย่แลว้ ไดก้ าไรครัง้ละ 40 บาท 

 3. โดยเฉลีย่แลว้ ไดก้ าไรครัง้ละ 90 บาท 4. โดยเฉลีย่แลว้ ขาดทนุครัง้ละ 40 บาท 

 5. โดยเฉลีย่แลว้ ขาดทนุครัง้ละ 90 บาท 

ตอบ  2 

จะหาคา่คาดหมายของเงินรางวลั มาเทียบกบัเงินท่ีตอ้งจา่ย 

จากเงินไขรางวลั จะไดค้า่คาดหมายของรางวลั =  180 × 𝑃(ผลคณูเป็นคู)่  +  0 × 𝑃(ผลคณูเป็นคี่) 

 =  180 × 𝑃(ผลคณูเป็นคู)่ …(∗) 

หยิบ 2 ใบจาก 9 ไบ จะหยิบไดท้ัง้หมด  (9
2
)  =  9×8

2×1
  =  36 แบบ 

ผลคณูจะเป็นคู ่เมื่อมีอยา่งนอ้ย 1 ใบ เป็นเลขคู ่ซึง่นบัยาก  →  แบบตรงขา้ม คือ มีแตเ่ลขคี่ จะนบัง่ายกวา่ 

นบัแบบตรงขา้ม  →  มีเลขคี่  1, 3, 5, 7, 9  ทัง้หมด 5 ใบ หยิบ 2 ใบจะหยิบได ้ (5
2
)  =  5×4

2×1
  =  10 แบบ 

ดงันัน้ จ านวนแบบท่ีผลคณูเป็นเลขคู ่ =  36 − 10  =  26 แบบ  →  จะได ้ 𝑃(ผลคณูเป็นคู)่ =  26

36
  =  

13

18
 

แทนใน (∗)  จะได ้คา่คาดหมายของรางวลั  =  180 × 
13

18
  =  130 บาท 

ดงันัน้ โดยเฉลีย่แลว้ จะไดร้างวลัมากกวา่คา่เลน่ (ก าไร) ครัง้ละ  130 − 90  =  40 บาท 
 

22. ใหฟั้งกช์นั  𝑓 : ℝ → ℝ  โดยที ่ 𝑓(𝑥)  =  −𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐  เมื่อ  𝑎, 𝑏 และ 𝑐 เป็นจ านวนจรงิ 
 ถา้  𝑓(0) = 3  และ  𝑓 มีคา่สงูสดุสมัพทัธท์ี่ 𝑥 = 1  และคา่ต ่าสดุสมัพทัธท์ี่  𝑥 = −1  แลว้ 𝑓(1) เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −1 2. 1 3. 3 4. 5 5. 7 
ตอบ  4 

𝑓 เป็นพหนุามก าลงั 3 ทีม่ีคา่สงูสดุ ต ่าสดุ สมัพทัธท์ี่ 𝑥 = 1, −1 

แสดงวา่  𝑓′(𝑥)  ตอ้งอยูใ่นรูป  𝑑(𝑥 − 1)(𝑥 + 1)  เมื่อ 𝑑 เป็นจ านวนจรงิ   …(∗) 
 
 

อินทิเกรต  𝑓′(𝑥)  จะได ้ 𝑓(𝑥)  =  
𝑑𝑥3

3
− 𝑑𝑥 + 𝑒  เมื่อ 𝑒 เป็นจ านวนจรงิ    …(∗∗) 

แทน 𝑥 = 0 : 

 
 

=  𝑑(𝑥2 − 1) 
=  𝑑𝑥2 − 𝑑 

𝑓(0) =  
𝑑(03)

3
− 𝑑(0) + 𝑒 

  3 =                              𝑒 
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และโจทยก์ าหนดให ้ 𝑓(𝑥)  =  −𝑥3 + 𝑎𝑥2 + 𝑏𝑥 + 𝑐 

เทียบสมัประสทิธ์ิของพจน ์𝑥3 กบั 𝑓(𝑥) ใน (∗∗)  จะได ้
𝑑

3
  =  −1 

 𝑑  = −3 

จะเห็นวา่ 𝑑 เป็นลบ ท าใหเ้ครือ่งหมายของ  𝑓′(𝑥) ใน (∗) เป็นดงัรูป 
จะได ้สงูสดุสมัพทัธท์ี่  𝑥 = −1  และ  ต ่าสดุสมัพทัธท์ี่  𝑥 = 1    ตรงตามที่โจทยก์ าหนด 

แทน  𝑥 = 1 ,  𝑒 = 3  และ  𝑑 = −3  ใน (∗∗)  จะได ้ 𝑓(1)  =  
−3(13)

3
− (−3)(1) + 3  =  5 

 

23. ให ้ 𝐴  แทนความยาวของสว่นโคง้ของวงกลมทีว่ดัจากจดุ  (2, 0)  ไปยงัจดุ  (−√3, 𝑦)  โดยที ่ 𝑦 > 0 

 และมมุที่จดุศนูยก์ลางของวงกลมมีขนาด  𝛼  เรเดียน ดงัรูปท่ี 1 

 ใหม้มุทีจ่ดุศนูยก์ลางของวงกลมหนึง่หนว่ย ที่รองรบัดว้ยสว่นโคง้ที่ยาว  𝐴  หนว่ย มีขนาด  𝛽  เรเดียน ดงัรูปท่ี 2 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

 cos 𝛼 + sin 𝛽  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. −√3 2. −
1

2
−

√3

2
 3. 1

2
−

√3

2
 

 4. 1 5. √3 

ตอบ  1 

ระยะจาก (0, 0) ไป (−√3, 𝑦) จะเทา่กบัรศัมีวงกลม  → 
 
 
 

จากนยิาม ฟังกช์นัตรโีกณฯ จะหาไดต้รงๆ บนวงกลม 1 หนว่ย 

ดงันัน้ จะยอ่รูปท่ี 1 ลงครึง่หนึง่ รอบจดุก าเนิดก่อน 

ซึง่จะท าใหพ้กิดัและระยะตา่งๆ ลดลงครึง่หนึง่ แตม่มุ 𝛼 ยงัเทา่เดมิ ดงัรูป 

จากนยิาม จะได ้   sin𝛼 = 
1

2
    และ    cos𝛼 = −

√3

2
    …(∗) 

และจากนยิามการวดัมมุในหนว่ยเรเดยีน ในรูปท่ียอ่แลว้ จะสรุปไดว้า่  𝛼 = 
𝐴

2
 

 และเมื่อพิจารณารูปท่ี 2 จะไดว้า่   𝛽 = 𝐴        เมื่อใช ้𝐴 เป็นตวัเช่ือม จะได ้ 𝛽 = 2𝛼 

จะได ้ sin𝛽  =  sin(2𝛼) =  2 sin𝛼 cos𝛼 

 =  2 ( 
1

2
 )( −

√3

2
 )        =  −

√3

2
 

ดงันัน้  cos𝛼 + sin𝛽  =  −
√3

2
  +  −

√3

2
  =  −√3 

−1            1 

−         +         − 

(2,0) 

𝛼  
𝑜  

𝐴  

(−√3, 𝑦)  

𝑋  

𝑌  

รูปที่ 1 

𝛽  
(1,0) 

𝐴  

𝑜  𝑋  

𝑌  

รูปที่ 2 

√(−√3 − 0)
2
+ (𝑦 − 0)2 =  2 

               3         +        𝑦2 =  4 
                                      𝑦 =  1 (โจทยใ์ห ้𝑦 > 0) 

(1,0) 

𝛼  
𝑜  

𝐴

2
  

(−
√3

2
, 
1

2
)  

𝑋  

𝑌  

จาก (∗) 
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24. ให ้ 𝑎𝑛  เป็นล าดบัซึง่  𝑎1 = 1 ,    𝑎2 = 3    และ  𝑎𝑛+1 = 𝑎𝑛 + 𝑎𝑛−1  เมื่อ  𝑛 ∈ { 2, 3, 4, … } 

 คา่ของ  Σ
𝑛=2

∞
  𝑎𝑛

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
  เทา่กบัเทา่ใด 

 1. หาผลบวกไมไ่ด ้เพราะอนกุรมนีเ้ป็นอนกุรมลูอ่อก 2. 3

4
 

 3. 1 4. 4

3
 

 5. 2 

ตอบ  4 

จะเขียน  𝑎𝑛

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
 ใหเ้ป็นผลลบ โดยหวงัวา่จะตดัขา้มพจนไ์ด ้

จาก จะได ้   𝑎𝑛

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
   

 
 
 
 

ดงันัน้  Σ
𝑛=2

𝑘

  𝑎𝑛

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
 = Σ

𝑛=2

𝑘

  1

𝑎𝑛−1
−

1

𝑎𝑛+1
 

 =  1

𝑎1
−

1

𝑎3
  +  1

𝑎2
−

1

𝑎4
  +  1

𝑎3
−

1

𝑎5
  +  1

𝑎4
−

1

𝑎6
  +  1

𝑎5
−

1

𝑎7
  +  …  +  1

𝑎𝑘−1
−

1

𝑎𝑘+1
 

 
 

จะเห็นวา่ตวัลบ หกักบัตวัตัง้ของ 2 พจนถ์ดัไปได ้ →  สดุทา้ยจะเหลอืตวัตัง้ 2 ตวัแรก กบัตวัลบ 2 ตวัสดุทา้ย 

 →  เมื่อ  𝑘 เขา้ใกล ้∞  จะได ้2 ตวัสดุทา้ย เขา้ใกล ้0  จึงตดัทิง้ได ้

ดงันัน้  Σ
𝑛=2

∞
  𝑎𝑛

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
  =  

1

𝑎1
 + 

1

𝑎2
    =  

1

1
 + 

1

3
    =  

4

3
 

 

25. ให ้𝑓 เป็นฟังกช์นัตอ่เนื่องบนเซตของจ านวนจรงิ ซึง่    𝑓(0) = 10 ,     𝑓(3) = 9 

 และ    𝑓′(𝑥)  =  {𝑥
2 + 𝑎𝑥 เมื่อ  𝑥 < 1

𝑥2 + 𝑎 เมื่อ  𝑥 ≥ 1
    โดยที่ 𝑎 เป็นจ านวนจรงิ 

 𝑎  เทา่กบัเทา่ใด 
 1. 4 2. 2 3. 0 4. −2 5. −4 
ตอบ  5 

อินทิเกรต  𝑓′(𝑥)  ทัง้สองเง่ือนไข จะได ้ 𝑓(𝑥)  =  {
𝑥3

3
+

𝑎𝑥2

2
+ 𝑐1 เมื่อ  𝑥 < 1

𝑥3

3
+ 𝑎𝑥 + 𝑐2 เมื่อ  𝑥 ≥ 1

 

(เนื่องจากแตล่ะเง่ือนไขของ 𝑓(𝑥) เป็นคนละสตูร  ดงันัน้ 𝑐1 กบั 𝑐2 จึงไมจ่ าเป็นตอ้งเทา่กนั) 

แทน  𝑥 = 0 :  (0 < 1  →  ใชส้ตูรบน) แทน  𝑥 = 3 :  (3 ≥ 1  →  ใชส้ตูรลา่ง) 

จะได ้ จะได ้
 
 
 

แทน (1) และ (2) กลบัไปใน 𝑓(𝑥)  จะได ้ 𝑓(𝑥)  =  {
𝑥3

3
+

𝑎𝑥2

2
+ 10 เมื่อ  𝑥 < 1

𝑥3

3
+ 𝑎𝑥 − 3𝑎 เมื่อ  𝑥 ≥ 1

 

 

      𝑎𝑛+1 =  𝑎𝑛 + 𝑎𝑛−1 
𝑎𝑛+1 − 𝑎𝑛−1 =  𝑎𝑛 

=          
𝑎𝑛+1   −   𝑎𝑛−1

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
 

=  
𝑎𝑛+1

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
−

𝑎𝑛−1

𝑎𝑛−1 ∙ 𝑎𝑛+1
 

=       
1

𝑎𝑛−1
     −       

1

𝑎𝑛+1
 

𝑓(0) =  
03

3
+

𝑎(02)

2
+ 𝑐1 

 10 =                         𝑐1    …(1) 

𝑓(3) =  
33

3
+ 3𝑎 + 𝑐2 

   9 =  9  + 3𝑎 + 𝑐2 
−3𝑎 =                      𝑐2    …(2) 
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และโจทยใ์ห ้𝑓 ตอ่เนื่อง  ดงันัน้ทัง้สองสตูร ตอ้งไดค้า่เทา่กนัตรงรอยตอ่ระหวา่งสตูร (ที่ 𝑥 = 1) 
 
 
 
 
 
 
 

26. ให ้ 𝐿  เป็นเสน้ตรงซึง่มีความชนัเทา่กบั −2  และสมัผสัพาราโบลา  𝑦  =  17 − 𝑥2 

 พืน้ท่ีที่ปิดลอ้มดว้ยแกน  𝑋  แกน  𝑌  และเสน้ตรง  𝐿  เทา่กบัก่ีตารางหนว่ย 

ตอบ  81 

จดุที่ 𝐿 สมัผสัพาราโบลา จะเป็นจดุที่พาราโบลามคีวามชนัเทา่กบั 𝐿  (= −2) 
ความชนัของพาราโบลา จะหาไดจ้ากการดิฟสมการพาราโบลา 

 
 
 

ซึง่บนพาราโบลา  𝑦  =  17 − 𝑥2  เมื่อ  𝑥 = 1  จะได ้ 𝑦  =  17 − 12  =  16 

ดงันัน้ จดุที่ 𝐿 สมัผสัพาราโบลาคือ  (1, 16) 

จากสตูร สมการเสน้ตรงที่มีความชนั −2 และผา่นจดุ (1, 16) คือ 

 
 

พืน้ท่ีที่ปิดลอ้มดว้ยแกน  𝑋  แกน  𝑌  และเสน้ตรง  𝐿  จะเป็น ∆ มมุฉากที่มีจดุมมุอยูท่ีจ่ดุก าเนิดและจดุตดัแกน 𝑋 แกน 𝑌 
จดุตดัแกน 𝑋 : แทน 𝑦 = 0 จดุตดัแกน 𝑌 : แทน 𝑥 = 0 

 
 

จะไดจ้ดุตดัแกน 𝑋 คือ (9, 0) จะไดจ้ดุตดัแกน 𝑌 คือ (0, 18) 

 จะไดพ้ืน้ท่ี =  
1

2
 × ฐาน × สงู 

  =  
1

2
 ×   9   × 18    =  81 

 

27. ให ้ 𝐴  =  { −2, −1,  0,  1,  2 }    และ 𝑓 เป็นฟังกช์นัหนึง่ตอ่หนึง่จาก 𝐴 ไปทั่วถึง 𝐴 

 โดยก าหนดคา่ของฟังกช์นัเพียงบางคา่ ดงัตารางตอ่ไปนี ้

 
 
 
 
 

 50 + 5𝑎 + 𝑓(−2)  เทา่กบัเทา่ใด 
ตอบ  43 

จากคอลมัน ์ 𝑥  และ  𝑓−1(𝑥) จะได ้ 𝑓−1(−1) =      2 ,    𝑓−1(0) =      1 ,    𝑓−1(1) =      𝑎 

 ดงันัน้          −1 =  𝑓(2) ,             0 =  𝑓(1) ,             1 =  𝑓(𝑎) 

         𝑓(2) =   −1 ,         𝑓(1) =    0 ,         𝑓(𝑎) =    1 
 

13

3
+

𝑎(12)

2
+ 10 =  

13

3
+ 𝑎(1) − 3𝑎 

1

3
  +    𝑎

2
    + 10 =  

1

3
  +     𝑎    − 3𝑎 

                
5𝑎

2
 =  −10 

                  𝑎 =   −4 

  𝑦 =  17 − 𝑥2 
  𝑦′ =       −2𝑥 
−2 =       −2𝑥 
   1 =            𝑥 

หาจดุที่ความชนั = −2 

โดยแทน 𝑦′ = −2 

  
𝑦−16

𝑥−1
 =  −2 

𝑦 − 16 =  −2𝑥 + 2 
𝑦 =  −2𝑥 + 18 

0 =  −2𝑥 + 18 
𝑥 =                 9 

𝑦 =  −2(0) + 18 
𝑦 =                   18 

18 

9 

𝑥 𝑓(𝑥) 𝑓−1(𝑥) 
−1 1 2 
0 2 1 
1 0 𝑎 
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จาก  𝑓(2) = −1 จะเพิ่มแถว  𝑥 = 2  ในตาราง  𝑓(𝑥)  ไดด้งัรูป 
จาก  𝑓(1) =  0 มีแถว  𝑥 = 1  ในตารางอยูแ่ลว้ จงึไมไ่ดใ้ชป้ระโยชนอ์ะไร 
จาก  𝑓(𝑎) =  1 จะเห็นวา่ในตารางมีแถว  𝑓(−1) = 1  อยู ่
 เนื่องจาก  𝑓 เป็นหนึง่ตอ่หนึง่  จึงสรุปไดว้า่  𝑎 = −1 

สดุทา้ย สงัเกตวา่มคีา่ทีย่งัไมถ่กูจบัคูอ่ยู ่คือ  𝑥 = −2  และ  𝑓(𝑥) = −2 

เนื่องจาก 𝑓 เป็นฟังกช์นัจาก 𝐴 ไปทั่วถึง 𝐴  ดงันัน้ คา่ที่ยงัไมถ่กูจบัคู ่จะตอ้งถกูจบัคู ่ →  จะได ้ 𝑓(−2) = −2 

ดงันัน้    50 + 5𝑎 + 𝑓(−2)  =  50 + 5(−1) + −2  =  43 

 

28. ให ้ 𝑝. 𝑞 และ 𝑟 เป็นประพจน ์ พิจารณาขอ้ความตอ่ไปนี ้

 
 
 
 
 
 
 
 

 จากขอ้ความ  ก)  และ  ข)  ขา้งตน้ 

 ผลบวกของจ านวนที่อยูใ่นวงเลบ็ทางขวามอืของทกุขอ้ความทีถ่กูตอ้งเทา่กบัเทา่ใด 

 (หากขอ้ความทัง้สองไมถ่กูตอ้ง ใหถื้อวา่ผลบวกเทา่กบั 0) 
ตอบ  15 

ก) 𝑝 ↔ 𝑞 เป็นจรงิ แสดงวา่  𝑝 กบั 𝑞 มีคา่ความจรงิเหมือนกนั  ดงันัน้ แทน 𝑞 ทกุตวัดว้ย 𝑝 ได ้
 จะได ้
 
 
 

ข)  
 
 

 จะเห็นวา่จดัรูปใหเ้หมือนกนัไมไ่ดง้่ายๆ  จึงนา่จะไมส่มมลูกนั  จะพยายามหา 𝑝, 𝑞, 𝑟 ที่ท าใหส้องฝ่ังไมเ่หมือนกนัด ู
 ฝ่ังซา้ย คือการ “และ” กนัของ  ~𝑝 ∨ 𝑞  กบั  ~𝑞 ∨ 𝑟 ซึง่ “และ” จะเป็นเทจ็งา่ย ขอแคม่ีตวัหนึง่เป็นเทจ็ 

 ฝ่ังขวา คอืการ “หรอื” กนัของ  ~𝑝 ,  ~𝑞  กบั  𝑟 ซึง่ “หรอื” จะเป็นจรงิง่าย ขอแคม่ตีวัหนึง่เป็นจรงิ 
 จะเห็นวา่ ถา้  ~𝑝 ∨ 𝑞 เป็นเท็จ  (คือ 𝑝 ≡ T ,  𝑞 ≡ F) ฝ่ังซา้ยจะเป็นเทจ็ 

  และถา้ให ้ 𝑟 ≡ T  ฝ่ังขวาจะเป็นจรงิ 
 ดงันัน้  𝑝 ≡ T ,  𝑞 ≡ F ,  𝑟 ≡ T  จะเป็นตวัอยา่งหนึง่ที่ท  าให ้ (𝑝 → 𝑞) ∧ (𝑞 → 𝑟)  ไมเ่หมือนกบั  (𝑝 ∧ 𝑞) → 𝑟 

 จึงสรุปไดว้า่  (𝑝 → 𝑞) ∧ (𝑞 → 𝑟)  ไมส่มมลูกบั  (𝑝 ∧ 𝑞) → 𝑟   ดงันัน้ ข) ผิด 
จะไดผ้ลบวกจ านวนหลงัขอ้ความที่ถกู (ก ถกูขอ้ความเดียว)  =  15 

 
 
 
 

𝑥 𝑓(𝑥) 
−1 1 
0 2 
1 0 
2 −1 

 

ก) ถา้  𝑝 ↔ 𝑞  มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 
 แลว้  [(𝑝 ↔ 𝑞) ∨ (𝑝 → 𝑟)] ↔ [𝑟 → (𝑝 ∨ ~𝑞)] 

 มีคา่ความจรงิเป็นจรงิ 

(15) 

ข) (𝑝 → 𝑞) ∧ (𝑞 → 𝑟)  สมมลูกบั  (𝑝 ∧ 𝑞) → 𝑟 (30) 

 

     [(𝑝 ↔ 𝑞) ∨ (𝑝 → 𝑟)] ↔ [𝑟 → (𝑝 ∨ ~𝑞)] 
≡  [(𝑝 ↔ 𝑝) ∨ (𝑝 → 𝑟)] ↔ [𝑟 → (𝑝 ∨ ~𝑝)] 
≡  [      T       ∨ (𝑝 → 𝑟)] ↔ [𝑟 →      T         ] 
≡                     T                  ↔      T                         ≡  T 

 (𝑝 → 𝑞) ∧ (𝑞 → 𝑟) ≡?      (𝑝 ∧ 𝑞) → 𝑟 
(~𝑝 ∨ 𝑞) ∧ (~𝑞 ∨ 𝑟) ≡?   ~(𝑝 ∧ 𝑞) ∨ 𝑟 
(~𝑝 ∨ 𝑞) ∧ (~𝑞 ∨ 𝑟) ≡?   ~𝑝 ∨ ~𝑞 ∨ 𝑟 

ไมเ่หมือนกนั 

ดงันัน้  ก) ถกู 
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29. นกัเรยีนหอ้งหนึง่มจี านวน 50 คน  ในการสอบวิชาคณิตศาสตร ์มีนกัเรยีนเขา้สอบทัง้หมด 49 คน ขาดสอบ 1 คน 

 โดยสว่นเบี่ยงเบนมาตรฐานของคะแนนสอบของนกัเรยีน 49 คน เทา่กบั 10 คะแนน  ตอ่มา นกัเรยีนที่ขาดสอบได ้

 ขอสอบในภายหลงั  เมื่อน าคะแนนของนกัเรยีนทีข่าดสอบมาค านวณคา่เฉลีย่เลขคณิตดว้ย พบวา่ คา่เฉลีย่เลขคณิต 

 ไมม่ีการเปลีย่นแปลง  ความแปรปรวนของคะแนนสอบของนกัเรยีนทัง้ 50 คน เทา่กบัก่ีคะแนน2 

ตอบ  98 

ใหค้า่เฉลีย่ของ 49 คนแรก คือ 𝑥̅  ดงันัน้ ผลรวมคะแนนของ 49 คนแรก คือ  49𝑥̅ 

ใหน้กัเรยีนที่ขาดสอบ ไดค้ะแนน = 𝑘  จะไดผ้ลรวมคะแนน 50 คน คือ  49𝑥̅ + 𝑘 

คา่เฉลีย่ 50 คน ไดเ้ทา่เดิม  →   

 
 

(หมายเหต ุ: จะทอ่งวา่ ถา้เพิ่มหรอืลดขอ้มลู แลว้คา่เฉลีย่เลขคณิตไมเ่ปลีย่น แสดงวา่ขอ้มลูที่เพิม่หรอืลด มีคา่เทา่กบั
คา่เฉลีย่เดิมก็ได)้ 

𝑠 ของ 49 คน = 10 คะแนน จะไดค้วามแปรปรวน = 102 = 100 คะแนน2  ดงันัน้      
∑

𝑖=1

49
(𝑥𝑖−𝑥̅)2

49
   =   100 

 
 

เนื่องจากคนที่ 50 ไดค้ะแนน = 𝑥̅    ท าให ้ (𝑥50 − 𝑥̅)2  =  (𝑥̅ − 𝑥̅)2  =  0 

ดงันัน้ ถา้เพิ่มคนที่ 50 เขา้ไป จะได ้ ∑
𝑖=1

50

(𝑥𝑖 − 𝑥̅)2  =  4900 + 0  =  4900 เทา่เดิม 

จะไดค้วามแปรปรวนของ 50 คน คือ   
∑

𝑖=1

50
(𝑥𝑖−𝑥̅)2

50
  =  

4900

50
  =  98 คะแนน2 

 

30. จ านวนจรงิ  𝑥  ที่มีคา่นอ้ยที่สดุซึง่เป็นค าตอบของสมการ 

 
(2 log3 𝑥) − 4

log3(
𝑥

9
)

  =  log3(𝑥
7) − (

1

log𝑥 3
)
2
− 8    เทา่กบัเทา่ใด 

ตอบ  243 

 
 
 
 
 
 
 
 
 
 
 

เครดิต 

ขอบคณุ อ. ป๋ิง GTRmath        ส  าหรบัเฉลยวิธีท าแบบละเอยีด 

ขอบคณุ คณุ Piyapan Sujarittham 

และ คณุ Chonlakorn Chiewpanich        ที่ช่วยตรวจสอบความถกูตอ้งของเอกสารครบั 

 

  
49𝑥̅+𝑘

50
 =     𝑥̅ 

49𝑥̅ + 𝑘 =  50𝑥̅ 
             𝑘 =     𝑥̅ →  แสดงวา่นกัเรยีนคนสดุทา้ย ไดค้ะแนน = 𝑥̅ 

∑
𝑖=1

49

(𝑥𝑖 − 𝑥̅)2 =  4900 

     
(2 log3 𝑥) − 4

log3(
𝑥

9
)

 =  log3(𝑥
7) − (

1

log𝑥 3
)
2
− 8 

    
(2 log3 𝑥) − 4

log3 𝑥 − log3 9
 =  7 log3 𝑥 − (log3 𝑥)2 − 8 

    
       2𝑎         − 4

  𝑎    −    2
 =  7    𝑎     −        𝑎2       − 8 

    
     2(𝑎         − 2)

  𝑎    −    2
 =  7    𝑎     −        𝑎2       − 8 

        2 =  7    𝑎     −        𝑎2       − 8 
𝑎 ≠ 2 

 𝑎2 − 7𝑎 + 10 =  0 
(𝑎 − 2)(𝑎 − 5) =  0 
    𝑎 = 2 ,  5 
log3 𝑥 =  5 
         𝑥 =  35  =  243 

ให ้ log3 𝑥  = 𝑎 


